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Ene’paflati tempi fy necefJariffima
WA /o Scienza delle Seziong Coniche,
W per chi voleva alquanta inoltrar-
R B /i nel vafto campo della Geome-
| SRS tria, adeffo ¢ necefJaria ancora
per le Scienze Fifiche , da che il gras Ga-
ltleo, e dopo effo molti moderni , hanuo mo-
Lrato quanto d; effe Sezioni o e della para-
bolain particolare fi [erva inogni occafione
la narura . Talche ¢ del tutro impoffibile in-
tendere, e penctrare i f[ecreti della medefi-
ma, [enza [aperele principali proprieta dé
guefle linee . Vero é che ritraeva molti da s?
Jateo ffudio P aver Apollonio trattata tante
diffufamente quefta materia , che [gomens
tava chiccheffia dall intraprenderne la [pie-
Lazione . Effendoci pertanto vewuto alle ma-
ni quefto breve Compendio di effo Apollonio
dettare per ufo de [uwoi [volari dal i:'dft
\, : : 4




" iMbase D.Guidi Grandi, it cui nome per be
waraviglivfe fue opere & gid periuia Europa

famofo , abbiamo repurato ds fare cofa grata

infieme , ed wtile al pubblico gol darlo alle
fRampe.. "L Antore ifieflo 3 ba maggior-
mente animati @ far 10,11 quale richieflo-
ge della permilfione , non fulo ce T ba- con-
cedita , come Anima gentile,

Che fa fua voglia della voglia alerui ;
ana ance nel tempo fteffo che quefb opere:-
ia era /b"ttoi-’-turcbj, P ha voista acgrefcere
di buen numero & affai giovevoli dimoftra-
ziowi . In quefto Compendio adunque , ficco-
e troverai tolto Vza tHIL0 cto che di [usper-
fluo fi trova, in chi ha per lo innansi trat-
rata quefta materia , €05} vedrai non_ck
mancar nienve , ¢he poffa per ghi findj Fifi-
ci, ¢ Geometrici effer neceffario. Ci trove-
yai ancora molte cofe dimoftrate da Archi-
mede , con appararo maggtove di molte di-
mnoffraziont precedenti e [esondo il metodo
degli Anticht , provate g con nirabil bre-
virs , e chiarezza, ol metodo deghi indivi-
fibili o varto promoffo dal Cavalerso, e dal
Torri-elli , del quak metodo , € di quello de-
gli infenitamente piccoli , che & tanto in 4fo0
preffo ¢ modern i(effendo adoperaso neka prop.
4407 queflo)ne porrar prendere ingquefta fieffa-

operetea qualche tizin . Vivi felice.

TRATTATO

DELLE
SEZIONI CONICHE
st
DEFINIZIONI PRIME

U

| (E perun punto A, po- Fig.1.
g {?o‘ fuori del piano ‘

% & un cerchio BED,
paffi la recta BAF indefini-
tamente prolungata; ¢ ftando
fio il medefimo punto A,
fi muova la retta A B per
lacirconferenzadel fuddetto
cerchio B E D continuamen-

te radendolo, finché ritorni
" A al



T SEZIONY
al primiero pofto, onde co-
mincio a myoverii; I'una, e
Y'alera fuperficie , che qumd1
ne nafce di fapra e di fotto
dal punto A, dxceh fuperfi-
cie conica. 1L

Ed il {olido comprefo da
una di dette {upetficie, e dal
cerchio BE D, o da qualfi-
voglia altro, che ne fuiTe in-
terfecato, chﬁa;naﬁ cono.

La cima del cono, ¢ del-
la fuperficie conica ¢ il pun-
to A.

v,

La bafeéilcerchioBDE,
© qualunque altro fimil cer-
chio, che mterce{to dalla
fuperﬁc:e conica, termmaﬂe
1l cono.

\Z

C“G’N"I’C'H E. 3
V.
~ La retta AC, che con-

.gmnge la cima del cono col
centro della bafe, dicefi a[-

{e del cono.
VI

QuandoI’affe AC ¢ per-

.pendxcolane al pian della ba-

fe, chiamafi il cono rctto. ,
Vil
Ma quando I’ affe & incli-

nato al pian della bafe, di-

celi 11 cono fcaleno.

‘Corollari.

L
E’ manifefto per quefta genera-
zione , che I'una, e I'altra delle fu-
perficie coniche crefce in infinito,
di fopra, e di fotto dal punto A.
IL
Se daﬂa cima A fi tira una linea
retta, a qualunque punto H prefo
nella 1uperﬁc1e conica, quefta 'linea
retta caderd nella data fuperficie,

Az m-



4 SEZIONI
imperocch? quando la retta A B,
genzrando la fupcrﬁcxe conica, fi
muove all’ intorno, “dovrd ‘urtgre
una volta 'nel punto H di detea'f-
perficie, e .perd dovrd convenire:,
colla retta medefima H A.

111

Onde. qualunque retta AH,che
congmnga la cima A- Coil un- punto
Hl della " fuperficie conita, prolus-
gandoft dovra neéeflariamente bag-
tere nella circonferenza della bafe,
come farebbe nel } unto E.

I .

La retta, che congmnge due pun-
ti HI preﬁ nella {uperficie: conica,
fe non paffa per la cima A cade
tutta dentro del cono; imperoc-
che congiungendofi alla cima Ale
retee AH, AT, prolungace termi-
nino alla penferm della bafe, come

per la ne’punti E,B,e la rerra EB che
2. del gli congiunge cader) dentro al
3. & cucolo drmque il piano del trian-
Eucl. golo ABE, s’ immerge d2ntro al
cono, e perd la retta HI, che gia-
Eucl. ©¢ in queflto piano, fard dentro il
Jib.11. CONQ. .
prop.2. o V.

C 0‘ N I.C HsE’ $

. ,J‘ ‘ ; V Do P P

Se 11 cono ﬁ mghper un: xano.
che pafli per:-la cima A, la fezione :
ABE, ovvero ABDfara un-trians
golo, perche tanto la linea A B,
quanto” AE, {fono rette, e fimil-
mente ¢ retra la linea AD, doven-
do neceflariamente convenire conm ‘-’
quella retta, che nel-muoverfi ge- *
nera la fuperﬁcxe del cono, ed an-
che lIa lineaBE,e la BD fono ret- E"""
tes; per effer comumi fezioni . del #6-1uy
piano feginte, e della bafe del co-ProP- 3‘
no, dunqoe: ABE,owero ABD L
un. trnangolo S .A

-

Pmpoﬁzlone I

ﬁ Sc il cono ABD ovvem Fvgwa-:
il fuo ¢6ntra I;Ppof’ro (3 Teghi
col piano arallelq
alla’ bafe BD E la fezlone R
fara un cerchio.. VL
i Siy-Paffe' € A per‘cur conddﬁtb
il piano ABD i formerd uff trian2
golo, le di cui fezioni comuni co’

?iani paralleli BDE, FGH, faran-
r:‘fr A 3 no



6 SEZIONI

prop, 10 le reere BD, FG, parallele ;
16 4.7 prefo poi quatfivoglia punto H nel
7 11. contorno della fezxoneFHGf con-
@ Eucl.giunga AH, la quale prolungata
dovra convenire colla circonferen-
za della bafe nel punto E. Si con-
.. giunga EC, e la linea retta H L,
3 Co fia la comune fezione del piano
4% FGH col triangolo AEC; confe-
9“‘:/’9 guentemente fara E C parallela ad
| HL, dunque i ramone diBC,ad
pér Ia FL, @ Ia madefima colla ragione
26.4:'4i C A 2ad AL, e quefta & pur
1. Ia medcfmacon.quellzrdi ECad
HL, e perd B Cad FL fara co
per s me EC ad HL, e perche la prima
3.4¢/6.B C uguaglia 1a terza E C effendo
condotte dal centro € alla periferia

pir 2 della bafe ;1ancbra la feeonda FL,
11, del fard uguale alla guarra HL. Nella
s-  fteffa maniéra qualunque altralinea
¢ondotta dal punto L al contorng
pedt 1s della fezione ¥ HG i dindftterk
14.20/ Uguale alla medefima, F L ; dunque
la predeesa fezicne & mn. ceuzhxo d

che dovevaii. dunuﬁrare.

CONICHE. 3

 Corollari. .

I.

.E’ manifefto , che; il diametro
del cerchio F. H Gelareta FG
parallela aldlametro della bafe B D,
e che 2 la comun fezione del pia-
no fegante, e delk altro, che paﬂ’a
per Taffe . e

. I

E ch& il centro del . m°d~’ﬁmo

cerchio FH G,¢e il puntbL »incui

Pafft A€ coﬁcorre ‘cdl pxano P'-'

ganve v ‘
¢ HL .

E che la porzione AFHGépu-
te un cono fimile alP altro ABED
per effere ‘I atedzze loro propor-
zrona‘h & dismecri delle baft ‘

E ﬁnalmente che Iaffe del cono
paffa per ghce.ntm di tutri i cerch;
mrallelx alla bafe. s r -

e

A s Pro-

def.
24.del
11. &

- Euct.



8 SEZIONI:
Propofizione” 11.

~Se un cono fcaleno A B

Fig3- ED fi feghi con'un piano,
che pafli per I’affe 'A(E.l, che

fia retto al piano della bafe
BED, onde provenga il tri-
angolo A B Dipofciafifeghi

€on un’piano retto-al‘piang

del dato triangolo, il quale,

da eflo tagli il triangola A K.

M fimile al BAD, ma con

» gli angoli ‘Po&i {fubcontra.
**riameate , .ficche ', P dngolo’

' AKM uguagli 'angolo A
D B, la {ezione quindi reful-
tante nella fuperficie del- co-
no fard pure un cerchio K
M v B

_Prendafi nel coptorno della fe-
zione qualunqué punto H, e quin-
di fi conduca la H 1 perpendico-

o la-

CONICHE. o9
lare al piano ADB- ¢helscader

per la

-nella comun fezione KM; e perlo ;g 2.

punto I tirifi NIL parallela a BD); " ,.
dunque- il piano - condotto per le

N L 1H, fard' parallelo sl piano or 1o
della bafe’, che pafld per BDje pet | s.del
qualunque linea F E perpendicola: )
re ad effa B D, e confeguentemen-
te paraliela ad H 1;onde fara un
cerchio, il .cui centrol P & mell’affe
A Cs congiungadfi ora H® ; ed

-H O al punto di mezzo della linea

K M, fara il quadrato PH. uguate per?
al quadrato PL, e quefti ugnaleal @#¢¢
rettangolo N.I K, col quadratoP I,

ma quello & eguale a’ quadrati HI, per /a
P 1,e perd queffi due quadratiu- 5.4¢/2
guagliano il rettangolo N I L col 4,4
‘quadrato I P trattone di coftune 4y e
1l quadrato IP, fard il retrangolo prim.
-NIL uguale al quadrato HI, ma

per I’ugualitd dellangolo ANL

con” ABD, cio2 con AMK i tri- 4,, 4,

-angoli KIN,; MIL, contrappo- 4, i}

fti con gli angoli alla cima vgua- ¢,

li in I:debbono effer fimili, on-

de NT ad IK, fardi come MTI ad per /4
IL,ed il rettangolo NIL fa- 14.de/
. As a3 6.



+ moftrare.’

to . SEZIONI

. ¥a uguale il réttingola K1 M., dun-
.. que quefto rettangolo KIM, ugua-
. gliera il quadrato HI, ed aggiun-
to il quadrato 1 O dark il retrango-
lo KIM col quadrato IO cjod il
* {olo quadrato O M, uguale a’ qua--
- drati HI, I Q, cio¢ al quadraro

. O H, dunque la retta OH {ard u-

guale ad O M e potendofi lo ftef-
io - moftrare dell’altre ne fegue, che
Ia. fezione K. H M ¢ un cerchio ,il
cui centro O, -come fi doveva di-

:

" Corollari,

Quindi fi raccoglie, che il qua-
drato di qualfivoglia perpendicola-
re al diametro del eircolouguaglia
il rettangolo contenuto da’ fegmen-
. ti del diametroj e viceverfa, fe

‘in una figura’ il quadrato. di qua-

lunque perpendicolare alla bafe, fi
trovi efler {empre uguale al ret-
-tangolo de’ fegmenti di effa bafe,
quella figura fard un circolc;.l. .
- ‘. i ¥t

CIONI:C BE s

{ 2w c:,i{\g

O L I PO NNV SER

Se il piano ’ fegante -K H Mi:ion
foffe parallelo alla bafe , n& pofto fub-
contrarfamentc’, W fezionet: rion fa-
ta mai un circolo ;. perché fe 1" an!
golo A M K non‘upuaglia I angola
ABD, cioe Fangolo ANL, non
faranno i triangolt KIN,LIM, f&
mili, e perd.non potrd eflere K I,
ad IN, come, L1, ad IM; ¢ co-
si il rettangolo N1L, ciod il:qua-
drato.I H non fard uguale at ret-
tangolo KIM, e peérd la figura K
HM non {ard un cerchio.. |

Y Egépoﬁzione_ Il!

~ Se'il cono ABD vien le- Fig's

gato dal triangolo per I’ afle,
¢ da qualfivoglia punto H

della fuperficie conica fi ti-

retd una retta HIL paralle-
la alla retta perpendicolare
{opra il diameero della bafe,

fara Ja retta HL divifa per
oo A6 mez-




prop.
9 delnt.

prop.
2.del6:

"AK, che & nel piano del triancolo
‘per I'affe, il che, ec. ,

1z . SEZI O:NI:
mezzo dal piano di detto
telangolo. . .

. Si congiunga A H, la quale pro-
lungata feghi a bafe in M, e fi
conduca MK G parallela ad E F, la
quale fara divifa per mezzo in K
dal diametro, € concorrerd in G
dall’altra parte della circonferenza,
e fi congiunga : A G ; perche le
rette HL, MG, fono parallele al-
la medefima, EF faranno parallele
altresi tra di loro, e perd faranno
nel medefimo piano del eriangolo
AMG , dunque la retta H L dee
convenire .cojlaretta A GinL, e
congiudta A K fard tome M K
a K G, cosi HI ad IL, ma la pri-
ma , e la feconda fono uguali, dun

que ancora la terza, e la quarta fo

no yguali, e perd laretta H L re-
ftera divifa per mezzo dalla retta

o

A —— g

CONICHE. ¢

Corollatio . - -
;)

Quindi fi raccoglie, ¢he fe w
cono fegato prima col triangolo per
I’affe, fi taglierd con un piano,che
pafli per una retta M G perpen-
dicolare al diametro della bafe, 1a
cui comune fezione'col-triangolo

fuddetto fia la retta AK, quefta t1:
glierd per mezzo tutte le linee,
come HL condotte parallete ad M
G dentro la medefima fezigne. .

Definizioni Seconde.
. . PR S T S

N
1o

Preegaiod

I L
S

-

La linea N K, chetaglia g,

per mezzo tutte le H L pa-
rcllele ad una determinata :.
MG dentro una figura co-
me GN M, {ichiami diame-
tro della ftefla figura.

1L Il



Fig.6.

14 SE ZI} ONI:

Rl termine del diametro
cic¢ il punto N, ¢ la cima
di effa figura. .

' 1L
Qualunque rettadivifa per

mezzo dal diametro. 11 dica

ordinata al medefimo. dia-

metro.

: V.

Se il diametro N'K olere
il tagliar per mezzo Ic fue
ordinate,, le taglierd ad an-
goli'retti, {i ‘dird afle della
figura. s

Propofizione 1V,

Se la comune fezione del
piano fegante MN G, come
fopra, e del triangolo per
!’aﬂf: del cono ABD , €lo¢
il diametro N K riufcird pa-

ral-

CONICHE. it
rallelo ad uncde’lati A Bdél
medefimo triangolo;i quadra-
ti dell'ordinate al diametso (3.
ranno proporzionali ‘alle par-
ti ‘di eflo diametro tagliate
dalla cimacomune N, e chia-
meraili la fezione Parabola.

St tirt per lo punto I, dove I’
erdinata 11 L - roncotre icol: didme- - 73
tro, la retm VIP parailela pl digr
'%letroht:lel}lz} ‘;fzafg Do é ;‘;-,t w%ngfe:

0, Cche 1 Mano condotto pe
rocte VP H Ly frcbbe i eircg. 2778
fo pereffer parallelo alla bafe,che g,

perla

patla  par e zecre D), ARG, Py

rallele refpettivamente alll alere due, Corol,
élﬁeréf"itgidh{{aftc}_ Nf ghic ug‘flltz?. 1della
le“al reteang, RS, ed il qua- 2. 4
drato 'H 1 ugdale al rettangolo VI gweffo
P, onde #-quadrato MK, al quadra-

30 HI ftard, come il rettangolo 1

KB, al retratigolo V IP, ma per

‘¢flere i lati oppofti del parallelo-
‘grammo K B,p 1P, uguali , il pri- t.4el6.

mo rettangolo al {econdo, fta co-

me DK, ad VI, ¢iot come KN,
o, NI'



36 SIEZTOQONI
NI,‘dunque nadrati del¥ ardi-
natc MK, HI, c%ono come: le par-

tl ‘el d:amet‘ro KN; N1, taglia-
te! dolla ‘comune Lima N, il che fi
doyevd |dimioftrare ; e qu,eﬁa e:la
propm;ta eﬂ}pzxale della Parabolq

l?ropofL 161ie V..

Fig.7. . Poﬂe le &cﬂ'ccole fe:ldm

metro' K'N concorrerd eonu-

f’f 110 d¢ Jati del triangolo pét

~ I.afle. del cono prolungato
" glue la cima di etfo comein

farénno i quadratidell op-
dmafe efrettdn olj con-
. tenutu lle - ppr,h del diame.
tro intercette fra le mede(j-
-meordinate, edidue termini

‘N,Q,e profungat‘é il mede-

‘fimo piano fard nelcono con.

trappoﬁo una fimile fezione

dotata d’una iftefla propric-

ta:fi ch:aml c:afcuna di det-
te

CONICHE. 17
te fezioni, Iperbole, ¢ Putiz
¢ Paltra infieme Iperbole op-
pofte, e la retta N(Unte:-
cetta fra le due cimedique.
fte iperbole, chiamifi il la-
to tra}fvverfo delle medefime.

- Condotra dal punto I dove con-

corre I’ ordinata HL col diametro,

la retta VIP parallela a BD, co-

nie fopra, effends il quadrato MK
uguale al reccangolo D KB, ed il coro/td
%’uadmto HI wruale al rettangolo dela 2.

IP, fard il prxmo quqdrato al digae.

fecondo , come il primo rettango-* ffo
lo al fecondo eperd fard in ragio-
ne .compofta dx quzlla, che ha il per la
lato D K, al lato VI (ciod di K 4. det
N'a NI) e di:quella, che ha il 6-
lato KB al lato 1P (ciot di K Q- per (G
a QI) delle quali ragioni i 'com-'23.de/
pone ancora la ragione del rettans 6
golo QK N, al rettangolo - QINi
dunque il quadrate MK, al * qaa-
drato HI fta come il rettangolo Q

K N, al rectangolo QIN, cio2 i
quadrau dell’ ordinate fono come

i ret-



18 S EZIONT

i retrangoli. delle parti del didme-
tro intercette fra le ftefle ordima-
te,ed 1 termuni QN, del lato traf~
verfo. Or quefta fezione, che ha
quefte proprietd, clriamafi Iperbo-
la; ed ¢ manifefto , che concorren-
do il diametro KN col lato B A
prolungato in Q, il piano, che fa
Ia fezione taglierebbe il corio con-
trappofto con un alta fezione X

R il dicui diametro O Q fimilmen-
e concorre-col lato ¥ A prolunga-

20 in N, e peré ¢ un ' iperbo-
fe della ftefla proprietd dell’altra;.

anzi paragonandofi i quadrati dell®
ordinate dell’ una, a’ quadrati dell*
ordinate nell’altra, fi proverd, cox

~mme {opra, eflere efi proporzionali:

@ rettangoli contenuti  dalle parti
.del diametro ,intercette fra le det-

¢e ordinate di quefta iperbole’, op.’

- - pofteagli: ftefli termini del lato traf-
- verfo, come ¢ facile farvi I’ appli-
cazione, adoperando in vece dell’
ordinata HI I'ordinata di lettere
minufcole 4 i, e paragonandola all®
ordinata medefima MK, ec.

i

Pro-

CONICHIE, 1o
Propofiziene VI.'

. Ma fe la comun fezione
del:piano fegante KN con.
torrerd conambedue 1 lati del
triangolo, che paffa per!’ afle,
fotto ’angolo dellacimadel
cono ne’punti NQ_, allora
1 quadrati dell’ ordinate H I,
MK faranno fra di loro, co-
me i-rettangoli QIN, QK
N fatti dalle parti del mede-
{imo diametro. E quefta fe-
zione ( quando per altro non
{ia parallela alla bafe, né po-
fta fubcontrariamente ) chia-
mafi Elliffe, il cui lato traf-
verfo fard il medefimo dia~
metto QX N. - - o0
- €id' i prova applicando la-dic
moftrazione precédente a queftafi-
gura. SR

Pro-



Figy.

per la
4. di
qucfto

ey la

20 SEZIONI"
Propofizione V IT.

Sia laparabola GNM il
cui diametto N K, e i fac:
cia, come N K all’ordmata
KM , COS1
tra linea NF, dico che t-
rando qualiwoglxa ordinata
H1 fard vguale il quadrato
HI al rettangolo IN F con-
tenuto - dalla  porzione del
diametro 1IN intercetto fra
la cima, e Ia detta ordinata,
¢ dalla medef'mm coftante li
nea N'F;la quale quindiin-
nanzi 1 chmmerh lato retto,
ovyero parametro della pre-

pofta parabola.
Poiche il quadrato MK ;al qum
drato HI fta; come KN ad NI,

det ciot prendende di comune. altezza

6.

la linea N F, fta come il rettango«
lo KNF al 1ettangolo INF: fice
. CO-

quefta ad un’ als

GONICHE 2t

.come ‘il primo quadratc MK ugus-
;glla i rimo_rettangolo KNF per
: m:rg ¢’ linee NK, KM, NF,
“cotitinovaniéfite proporzronah cosi
il fetondo quadrato HI pareggesd
1l fecondo rettangolo INF conte-

nuto dalla porzione del diametro

IN corrifpondente alla detta ordi-
mata, e dalla ftefla linea NF,che

dicefi lato retto ovvero parametro
della propofta fezione ; LLche fi do-

Veva, ec.

Propofizione VIIL
Nell’n erbola MNG 11 cui

,:dxametro KN, edillatp tral-

verfo QN; fe fi fara comp
il rettangolo QKN al
drato MK cosi la lineat \T

(2’

- Figao,

alla NF, pofta perpend:c.o-f*f;"‘j*
larmente. ad effa, congion-

gendo poi la QF,e prolun-.
‘gandola indefiniramente , e

.tirando ad NF parallele ID

KB,
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K B, fard il quadrato Hla-
gualealrettangolo NID,ed
1l quadrato M K uguale al ret-

tangolo N K B,i qualirettan-

goli fono tutti applicati alla
retta N F coll’ altezza di quel-
laporzione deldiametro,che
reftaintercetta fra le ordinate,
e la cima N; ma nelle loro
applicazioni eccedono diret-
tangoli FB, FD, fimili, e
{imilmente poft al rettango-

-lo QNF. Chiamafi la linea

NF lato retto, ovvero para-
metro dell’ iperbola, e laret-

"HI fard

CONICHE. 13
fta come il retrangolo QKN, al
rettangolo Q I N, permutando il
quadrato MK, al retrangolo Q K
N ftard come il quadrato HTI, al
rettangolo QIN, ela prima ragio-
ne & uguale a quelladi NF a QN,
ovvero di ID a QI;fard'ancora Ia
fecondaragione del quadrato H1al
rettangolo Q T N, uguale a quella
della retta ID a QT,ovverc pre-
{a di comune altezza IN, uguale a
quella del rettangolo DIN al ret-
tangolo QIN, e perd il quadrato
uale al rertangolo DIN,
ed & manifefto, che quefti rettan-
goli BKN, DTN hanno per altezza

‘e parti del diametro KN IN, e

iono applicati allz2 medefima linea
N F, eccedendo perd de’rettango-

ii FB, FD, i quali fono fimili al prep.
rettangolo Q N F contenuto dal traf-26.4ed
verfo, e dal retto lato,eflendo din- 6.
torno al medefimo diametro , il

che, ec.

ta QF B la {ua regolatrice.

Effendo il rettangolo QKN al
0p.2 quadrato MK, come QN ad NF,
del 6- cloe come QK 2 KB, oppure pre-
fadicomune altezza NK, come il
.. rettangolo QK N, al rettangoio N
i,::ﬁ 61, KB fard il quadrato M K,ugauale'm ’3& ”gk‘
ranto al rerranzolo NKB; e perche _
il quadrico MK al *q:zadratoﬁH‘I Co-
* a
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Corollari.

[
- B’ manifefto , che i quadrati
dell’ ordinate H I ftanno 2’ rettango-
1i contenuti dalle parti del diame-
tro QIN, come il laco retto FN
‘al trafverfo QN L
| I,

Fig11.  Le fezioni oppoite XQR, M N

G, hanno 1 lau retti QS, NF,u-
guali, perche eflendo il quadrato
MK, al quadrato O X, come il ret-
tangelo Q KN, al reetangolo N O Q,
faraancora il lato recro F N al traf-
verfo WQ, come ["altro lato ret-
to SQ, allo fteflo trafverfo QN,
e perd i lati rerti NF, QS, fono
uguali.

Propofizione IX.

Pigaz. Nell'elliffe Q M N fe i

fard come il retrangolo QK
N al quadrato dell ordinata

cor-
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corrifpondente KM, cosi Ia
linea QN alla perpendico-
lare N F; e fe fi congiunga
QF,efitrino KB, 1D,
parallele ad N F,fara il qua-
dratc MK uguale al rettan-
golo NK B, ed il quadrato
H 1 uguale al rettangolo N
LD, i quali rettangolt hanno
per altezza le paru del dia-
metro tagliate dalla cima N,
¢ fono applicati allz medefi-
ma linearetta N I, mancan-
do perd nell’applicazione de’
rettangoli F B, F D, fimili,
¢ fimiimente pofti a quello,
che {i contiene dalle rette Q_
N, N F. Chiamafi la linca
N F lato retto, o pure Para-
metro dell’ellifle, e la linea
QF, Regolatrice.

Si dimoftra applicando la fleffa
B di-

-~
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dimoftrazione della precedente a-

quefta figura.

Corollario

1 quadrati dell’ ordinate H I 2’
rettangoli delle parti del diametro
N'TQ ftanno come il lato retto N

F al trafverfo NQ. °

Propofizione X.

In qualfivoglia {ezione co-
nica MN K la linea N F,
che dalla cima N fi tira pa-
rallela all’ ordinata, tocca la

. {ezione.
5‘;;-;:‘ Imperocche fela fegalle, come fa

delle N H,allora il diametro K N, non
fecon. taglicrebbe per mezzo tutte le pa-
de rallele all’ ordinate,ilche & contro
la definizione del diametro; dunque
la NF tocca la {ezione, incontran-
dofi con effa nel {olo punto della

cima N; il che, ec.

Yig.13

Pro~

-
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- Propofizione XL

Inqualfiveglia fezioneco-
nica N M, pofta la tangente
dalla cimaN,cio¢ N F,uguale
al lato fuo retto,edivifaper
mezzo in R, (e nellaparabo-
la fi tiraR T parallela al dia-
metro N K ; ma nella iperbo-
le, e nell’ elliffe divilo per
mezzo il trafverfo QN in C
i congiungera CR; ordina-
ta al diametro della fezione
qualfivoglia MK, e condot-
ta K T parallela ad NR, fa-
rd fempre il quadrato M K
duplo del quadrilatero R N
KT.Chiamifi larettaRT, Se-
miregolatrice ,ed il punto G,
che taglia per mezzo il lato
trafverfo dell’ iperbole , ¢
dell’ elliffe, cBhiamiﬁ Cen-

: 3

tro

~ Fig,

14.
I§.€
160
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tro di tutte le f{ezioni.

Per lo punto F fi conducalaF B Propofizione X1
parallela ad R T, la quale nella pa- | P

rabola fard altresi parallela al dia- ' Fig.
- ,metro, e nell’ altre fezioni conver- Dato in unafezioneil pun- :7' :g
raiverios onde B Te seaotric to M, fuori della [ua fu ci-
per effere NC ad NQ come N R ma, tirare da eflo la tan-
Fucr. dd N E; e fi tiri BN, che far gente. . =
lib. 6. fegata per mezzo in S dalla linea Tirifi I ordinata MK, il di cui
p- 3- RT, ficcome FN & per mezzo fe- quadr:ato fard eguale al doppio del per ls
gata in R dalla medefima parallela quadrilatero RNKT determinato “”‘;'
ad F B, e pero faranno ugualii tri- come fopra dalla femiregolatrice R cod
angoli BST,NS R ,avendo glian- T; e piglifi dopo le linee TK, K
goli alterni delle parallele RN, T B, M » 1a terza proporzionale KG, con-
e gli altri alla cima S, uguali, oltre giungendo GM fard la tangente de-
il lato B Suguale ad SN ficch? ag- Miderata. o
~ giunto ¢ comune, il quadrilatero kmperocche ordinando fopra, o
- SNKT, fud lo fpazio RNKT u- fotro qualunque altra HL, la qua-
8 4i guale al rtriangolo N B K;ma il ‘le concorra colla GM in P, e col-
qucflo quadrato deli’ ordinata M K eflendo 'la femiregolatrice in V ,e congiun-
- {empre uguale al rettangolo N KB, ta altresi GT', che fega la mede-
¢ duplo dgel detto triangolo; dun-- fima ordinata HL in D; eﬂ'endo.T
que altresi ¢ duplo del quadrilate- | K, KM, KG, continue proporzio- gz
ro RNKT, 1l che, ec. nali, fard il quadrato MK uguale ,; ¢

-al rettangolo GKT, ma & doppio p,p,
ancora del quadrilatero RN KT, 4,
fard dunque il trimgolo GK'T u-

B3 gua-

o

Pro-
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guale al quadrilatero RN KT fic-
che (nell’ordinata HL pid vicina

al punto G) cavando dal triangolo

TKG il trapezio TD LK, minore
del quadrilatero T K L V levato
dallo fpazio RV L N ,rimarrdil tri-
“angolo G L D maggiore del qua-
driatero VLNR,ed aggiungendo
(in riguardo all’ordinata piu lon-
“tana dal punto G, notata colle let-
tere minufcole b, 2) al detto trian-
golo il trapezio T d ¢ K iraggiore
del quadrilatero %/ K T da ag-
- giungerfi allo fpazio RNKT fi fa-
.xa fempre il triangolo. G/ 4 mag-
giore del quadrilatero #/ N R ;ma
ficcome le rette TK, KM, KG,
(ovvero dl,1p, 1G) faranno, 'per
Ia fimilitudine de’ triangoli, tra di
loro proporzionali; ed il quadrato
L P fard uguale al retrancclo G I,
D, ciod doppio del triangolo GL
D, dunque L P ¢ maggiore di HL,
e perd il punto Pe di I dal
punto H fuori della fezione ; fimil-
mente effendo il quadrato / p dop-
piodel triangolo G/ 4 naggiore (()i}él
quadrato 4 { doppiodel quadrilate-
ro

-~

CONICHE. 3x
ro#INR fi provera il puntop ef-
fere oltre il punto b fuori della
fezione . Adunque tutti i punti del-
la retta GM, fuori che il punto M,
fono di 1a dal contorno della fe-
zione , e perd efla GM ¢ tangen-
te; il che fi doveva, ec.

Corollarj.

I
. La tangente non concorre con ve-
runa fezione conica pid che in um

unto .
P 11

Poftanell’affe della fezione Ia li-
nea K S ugunaleaTK, e congiunta S
M, fard quefta perpendicolare alla Corolk,
tangente G M, ed in confeguenza 53;””
alla curva nel punto M, per effere d“ ‘:z:
il quadrato MK uguale al rettan- jbq ¢
golo G K S, e pero I'angolo M ¢
retto , paffando per li tre punti G,
S, M un f{emicircolo.

- HIL
E perche nella parabola la femi-

regolatrice ¢ parallela al diametro,
B 4 ma
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ma nell’altre fezioni viene dal cen-
tro per lo punto di mezzo del la-
to retto, ne fegue, che la KS in-
tercetta fra I’ ordinara, e laperpen-
dicolare alla curva, dovendo e(Tere
uguale alla KT, fard fempre nella
parabola uguale ad RN meta del la-
to retto, ma nell’altre fezioni fard
alla detta RN come 12 CK diftan-
za dell’ordinata dal centro, alla C
N metd del IatoI trafverfo.

. V.
Effendo il quadrato MK uguale

t'°P-3~fa1 rettangolo BKN, ed ancoal ret-

tangolo T K G, faranno quefti due

rettangoli fra di loro uguali, e pe-

rd come BKa K T cosi GKa K

N, onde nella parabola per effere

BK doppia di KT, fard fempre G

K doppia di KN, ovvero di NG.
v _

Ma nell’ altre fez'ioni, GKad NG,
fard in ragione compofta della du-

CONICHE. 3
fta'di BKad FN,edi FNad N
R, delle quali ragioni la prima &
quelladiKQ a QN,elafeconda &
xa;agione dupla; dunque K G a GN

in ragione compofta di KQ a
N, e delladupla .PO L Q
' VI.

Effendo KT a TB come KN ad
NG, fard ancora K S, ciod I’ inter-
cetea fra ka perpendicolare ,e T’ or-
dinata, alla meta RN del lato ret-
to, come KN ad NG. |

VIL -

Nella parabola, tirata per M'la
MA parallela al diametro, che fe-
ga la tangente della cima'N in A,
fara KM ovvero N A doppia di N
E,ficcome KG & doppia di GN.

VIIL |

Nell’- altre fezioni , tirata Ia
Q M, che fega la tangente del-
la cima N in A, fard altresi NA
doppia di N E; perche K G a

GN, avendo la ragion compofta
di quella di K Qa QN, e del- Coroll
la ‘ragion doppia, ed effendo KM §. 4
FR,opure alla RN come KGaG ad NE la ftefla di KGa GN, guefls
N,ma BK ad RN haragione com- avera KM ad NE ragion compofta

po-~ Co B 5 di

antec, pla,e di quella di KQaQN;per--
che effendo BKa K T, come GK
a KN, fard la KBalla BT, cio®alla
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KM ad N A, (che & quella di KQ
2 QN)edi N A ad NE, dunque
NAad NE ¢ in ragion dupla.

IX.

Per Ia qual cofa nelle dette fe-
zioni tirata Q O parallela ad N
A, che concorre colla tangenter M
G in O, fard lIa QO ad E A
come QO ad N E , ma co-
me Q O ad EA cosi. QM ad. M
A, ovvero QK a KN; e QO ad
NE (per la fimilitudine de’ trian-
goli Q G 0, GNE) fa come Q
G a.GN, dunque come QK a KN
cosi QGa GN. =~

Nell’ iperbole’ fempre la tangen-
te concorre col lato:trafverfo di fot-
to al centro,: perche eflendo come

QK a KN cosi QG, ad GN, ela”

prima eflendo maggiore della fe-
conda, fard la terza maggior della
quarta, € perd- Q G ¢ piu della
- metd del trafverfo QN, ficche il
punto G fempre cade tra il cen-
tro, ¢ la cima: dell’ iperbole toc-
€ata..
: XL
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. XL .
Perche¢ il quadrato MK & u-~
guale al rettangolo TKG, e que- =
fla (nell’ iperbole , e nell’ ellif- 3. gt
fe ) fta al rectangolo G K C. come 6. &
T K a KC, o:-come il lato retto Exch
F N al trafverfo NQ,fara dunque
il quadrato M K al rettangolo G
KC come il lato retta al trafver-
fo. ‘ :
, - XIL
Ma ancora lo fteflo quadrata M
Kal rettangolo QKN ( per lapro-
pofizione 8. ¢ 9.) fta come il ret-
to al trafverfo ; bifogna dunque, che
1 rettangoli GKGC, QKN, fano
nguali ..
XITI. Eucl.
Sicche nell’ iperbole, effendo il Lib. ;.
rettangolo K C G la differenza, e 5 5 .
nell’ elliffe la fumma del rertangolo py4p,
GK G, e del quadrato CK: ficco- 3
me anco la differenza in quella, e
la. fomma. in quefta del rectangolo Ewcl
QKN, e dello fteflo quadrata C /ié. 3.
K ¢ il quadrato C N;dovrd effe- #7ope
re nell’ una, e nell’altra il quadra- 6-€
o C Nuguale al rettangolo K CG, P8
. B 6 ed ¥



Eucl.
1ib.6.

pra7
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ed il femidiametro CN mezzano
proporzionale fra la CK intercetta
tra I’ ordinata e’l centro,e la CG
intercetta tra la tangente,¢’l me-
defimo centro. |

. XIV.

Quindi fi danno piti maniere da
determinare la tangentea qualfivo-
glia punto della fezione conica,

prevalendofi di qualunque delle pro-

prieta fopra dimoftrate, o d’altre,
che quindi dedurre fi poffono.

" E vicéverfa' dato un punto Gnel
diametro prolungato fuori della fe-
zione -( purche nell’ iperbole fia fot-
to il centro C) fi tirerd da eflo
Ia tangente, ponendo (nella parabola)

CONICHE, 33

Propofizione XIIIL

Nella parabola F H N, %

qualunque linea M Q_paral-
lela al diametro B N, ¢ an-
cor efla undiametro, che ta-
glia per mezzo tutte le lince
FH, parallele alla tangente

4 G .

Concorra Ia F H col diametro
principale BN in P, e tirata la
tangente della cima N D fi tirina
le parallele a quefta HL, FB, fe-
ganti la MD, ne’punti C, Q, fa-
ra il triangolo FPB, al triangolo fi-

. N K uguale ad N G, e nell’altre
- fezioni facendo come CG a C N
cosi CN a CK;o0 con altra equi-
- valeute coftruzione trovando il pun-
to K, e ordinita la KM, congiun-
gafi GM, che fara la tangen-
{8 ‘

oA

mile HP L, come il quadrato FB prop.
al quadrato H L, cioé¢ come B N 4.47
ad N L, o come il rettangolo 1D gwelfo
NB, al rettangolo DNL,e divi-
dendo, il trapezio FHLB, al tri-
angoloHP L, fta comeil rettangolo
CLBQ,al rettangoloDNL; ma ik, ,
triangolo HPL ,g?ﬁmil triangoloM
GK, fta come il quadratoH L al qua-
. drato MK, 0 'come Ia linex L N, ad

?rO‘ ‘ ) N K ?
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N K, ciod come il rettangolo D
NL,al rettangolo DN K, dunque
per I'ugualita ordinata, fard il tra-
pezio FHLB ai triangclo MGK
come il rettangolo C' LB al ret-
tangolo D N K;ma i confeguenti
fono uguali , perche il triangolo
MGK avendo 1a bafe K G, dop-
pia della bafe N K, e la medefima:
altezza MK col rettangolo DNK,
e uguale ad effo rettangolo, dun-
que ancora faranno uguali gli an,
tecedenti, cioe: il trapezio F HL B
uguaglia il rettangolo CLBQ, e
tolro di comune il rettilineco E H
LBQ,.fara il triangolo FEQ, u-

ale al triangolo fimile CEH, e

pero 1 loro lati omologhi E E, E.

H , faranno uguali; il. che fi. do-
vea ‘3. ec. .

~ Corollary..

L. )

Fig.20  Siccome il triangolo M GK u--

guaglia il rettangolo D N K, cost
qualfivoglia: altro fimile' triangolo
HPL

CONICHE.
HPL,ovvero FPB fimilmente de-
fcritto {opra I’ ordinata HL ovve-
ro FB, uguaglia il retrangolo, che
gli corrifponde D N L, ovvero DD
K B; eflendo tali rettangoli, para-
gonati al rettangolo DNKM, co-
me le altezze LN, oBN rifpetti-
vamentc alla N K cio& in ragione

de’ quadratidell’ ordinate HL,F B s

al. quadrato M K, o come i trian-
goli imiliHP L, FPB al triangolo
MGK. | B

IT.. Fig. 6.

~Quando I' ordinara F H feghi il
diametro nel’ punto R dentro la pa-
rabola, con poca variazione fi adat-
ta lo fteflo difcorto, ciod argomen-
tando -non per divifione, ma per

campofizione, o pure dicafi in que- Coroll,
fto modo . Il triangolo L P H ugua- entec

glia il rettangolo D N L C, aggiun-
tovi.- di comune CLBQ fara la
figura CH P B Q eguale al ret-
tangolo D NBQ, ma quefto. pa-
reggia il triangolo FPB, dunque
la figura C HP B Q uguaglia il
triangolo FP B, e tolto di comune
QEPB, refta il triangolo CE H e-
. gua-
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guale al triangolo fimile FE Q;on-
de il lato E H uguaglia E F, come
fopra.. ,

Propofizione XIV.

CONICHE. 4t
K dallo tefflo quadrato CN, e pe-
10 faranno altresi come le differen-
ze de’ triangoli SCB, MCK dallo
fteflo triangolo fimile DCN, ciod
come il trapezio & D INBal trapezio
MDNK; ma il triangolo MGK u-
guaglia il trapezio M D N K (perche
effendo le linee K C,N C,G C,propor- Eacl.
zionali, il triangolo M CK al triango- /ib 6.
Io fimile DNC, fta come K C alla ter- prop.
zaC G, cioe come lo fteflo triangolo 19- €
MKCad MGC,2perd DNC,MG prop-»

Fig.21.  Nell iperbole, e nell’ el-
€22 Jiffe F HN, qualfivogliaret.
ta tirata dal centro C, per
un-punto M della fezione,
€ un diametro, che taglia per

mezzo le linee FH, paralle-

le alla tangente M G. |
StefaFH, fino al diametro prin-
cipale in P, e tirata la tangente
ND; fiano a quefta parallele le li-
nece HL, MK, FB, che concor-
rono colla retta C M la prima nel
punto R,e I’ ulttima in S, fara il
zriangolo FPB al fimile M GK co-
me il quadrato FBal quadrato M
K, o come il rettangolo QBN al
rettangolo Q K N, che per la s.
del 2. degli element. nell’ elliffe,e per
la 6. del medefimo nell’ iperbole fo
»o le differenze de’ quadratli(g,al% ,C

C fono uguali, ficche anch= il ri-
manente trapezio D M KN ugua-
glia il refiduo triangolo M G K)
dunque ancora il triangolo FP B fa-
14 uguale al trapezio SD NB. Nel-
la fteffa maniera fi proverd,che il
triangolo PHL uguaglia il trape-
zio DNLR (eflendo i triangoli P*
HL, MGK, come i quadrati de’
lati omologhi HL , MK, ciot co-
me i rettangoli QL N, QK N, per
cui differifcono i1 quadrati CL, G-
K dallo fteflo quadrato CN, o co-
-me i trapez DNLR,D N KM per
cui i triangoli RCL, MCK diffe-
rifcono dal triangolo fimile g D N)
un-
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dunque il rimanente FHL B u-
guaglia il refidvo SRLB, e tol-
0 di comune il rettilineo H E
SBL, faranno uguali i triangoli fi-
mili REH,FES,i quali per an-
to averanno uguali i lati omologhi
FE, EH, il che, ec.

Fig.a3. Ma fe la retta taglisfle la cur-

va in moda, che i punti P, H,
non foffero dalla medefima parte
dell’ affe, fi dimoftrera, come fopra,
il triangolo (nell’ iperbole) ¥ B P
uguale al trapezio NDSB, ed il
triangolo L HP pareggiare il tra-

ezio NDRL; aggiunto di comu-
aie RLBS fara il rettilineo BPH
R Suguale al trapezio NDSB, on-
e tolto SEPB di comune, rimane
il triangolo R HE uguale al trian-
golo EFS come {opra, ed effendo
fimili averanno uguali i lati omolo-
shi FE, EH, il che, ec.

Ma nella elliffe tirata la tangen-
te QI nell’ altro termine del lato
trafverfo,con cui concorraMC in
‘X, fi provera il triangolo FBP u-
guale al trapezio QBSI,eaggiun-
to all’uno, e all’altro il triangolo

BSC

CONICHE. .43
BSC, fara il rettilineo SCPF, u-

auale al triangolo QCT uguale al

triangolo CN D, da cui tolto il tra-

pezio LNDR, e furfogando in fua

vece il triangolouguale PHL, fa-
rd la figura CP HR eguale al detto

“ triangolo C N1D, ovveroall’ alera fi-

~guraS CP F,e toltodicomune CE P,

- refta il triangoto. SF E uguale al tri-

-angolofimile RE H, eperod i latio-

- mologhi F E, E H, {uno uguali come
fopra.-

- Corollarj,
Quindi fi ha, chei triangoli fat-
ti fopra I’ordinata, e che tagliano
un lato comane col diametro prin-

cipale, ¢ gli aleri lati paralleli ad
una taagente , fono uguali 2’ trape-

“zi interpoftia’ due diametri, e col-

Ia altezza medefima , che Ia di-
ftanza dell’ ordinate dalla cima del-
la fevicne, eflendofi provatii trian-
goli ' PB,H P L, uguali refpetti-
vamente a trapezj N D S B, ND
R L. II. Il
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? | IL
Il triangolo CM G fi ¢ provato
-uguale al triangolo C N D, ed il
triangolo M G K uguale al trape-
2i0 DNKM.

- TIL ,

Inoltre nell’ elliffe(Fig.24.)la figu-
1aSCPF, e nell’ iperbole ( Fig. 21.
¢ 22.) ficcome ancora nell’ eliiffe la fi-

gura CP HR uguaglia fempreil tri-

angoloC N D intercetto dadue dia-
metri,e da una tangente,perche quan-
to alla figura SCPF nell’ellifle,
( Fig. 22.) effendo il triangoloFPB
ugualeal trapezio SBND, aggiunto
B C Sdi comune , &chiaro eflere la fi-
gura S CP F uguale al triangolo CD
N; e quantoall’altrafigura CRHP,
tanto nell’ iperbole , che nell’ elliffe ;
( Fig.21.e24.) effendo il triangolo P

L H uguale al trapezio L N D R,tolti
quefti dai triangolo R CL nell’ iper-
bole , o pure aggiuntifi nell’ ellifle,
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Propofizione "X Vo.' B
Nell' clliffe, ¢ nell’ oppo-
fte fezioni Q SMN qualfi-

voglia retta MC Ttmata a6,

dul punto M per lo centro, .
concorre dalla banda oppo-.
fta dellafczione nel punto S,
rimancndo divifa pel mezzo
dal centro,e le tangenti ti-
ratc da’luor terminn allafe-
zione, cio¢ MG, SP faran-
no tra di loro parallele.

Ordinara la livea MK pongafi G
F uguale a CKefiordini dalla ban-
da oppofta larettaF S, e cungiungafi
S C.e perche ladifierenzade’ quadra-
ti C N, CK, uguaglia la differenza de’
quadrati CQ,CF,loro refpettiva-

rifuleaP [ R Cugualeal derto trian-
golo CN D, ficcome anchea M CG.

e sk

mente uguali, fard il retrangolo Q gy
KN vguale al rerrangoloNf Qsed /.4 3.
eflendo nella ftefia proporzicne ciaf- prup, 5y
cuno di detti rettangoli verfo il
quadrato dell’ ordinata fua corrif-

Pro- : pon-
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pondente KM, FS (cio¢ nella ra-
gione del erafverfo al retro)- fard
il quadrato MK uguale al quadra-
to FS, e perd ne’ triangoli MCK,

. =SCF,ilati CK, CF, eflendo ugua-
-» {i &’ intorno gli angoli F, K, al-
Eacl. erni delle parallele ; fara ancora la
Jib. 1. pafe MC uguale a CS, e I'angolo

P4 g s uguale all’angolo MCK, ed

aggiunto di comune I’ angolo MC

Eucl. ¥ {aranno uguali a due retti gli an-

Jibs 1. 5oli FCS, FCM, ficcome lo fono
ProP+ oli angoli MCK, MCF, ficchtla

¥4 [inea CS & per diritto alla lineaM
C,ed & la fteffa continuata, che

concorre colla fezione in S, rima--
nendo divifa per mezzo nel centro

C;e perch® condotte le tangenti M

Coroll G, SP,tanto la ragione del rettan-
o;e 11z 2olo CK Gal quadrato M K quan-
! ;,ap, to la ragione del retrangolo CFP

31.di al-quadrato FS, & quella del traf-.

gueflo verfo al retto, effendo uguali i qua-
" drati MK, FS, faranno uguali an-
corairettangoliCKG,CFP; ed ef-

fendoCKuguale a CF,fara K Gu-
guale ad FP, e la CG uguale alla.
C P;ficche ne’ triangoli CM G,CS

P,el~

CONICHE. g4y
P, eflendo uguali i lati MC, CS,
ed i JatiCG,CP o intorno gli an-
goli uguali nella cimaC, ancora gli.
angoli CPS,CGM faranno ugua-
li, e per effere alterni fonole tan-
genti M G, S P, parallele ; il che, ec.

Corollari.

T -
E’ manifefto, che le flefle tan-
genti MG, SP fono tra di lorou-
guali, per effer bafi de’ triangoli fi-
mili, ed uguali MGC, PCS.

Il

Prolungata SFall’ alera parte del-
la fezione in E farA F Euguale ad F
S,cngé alla KM, acui & parallela; @
congiunta E M fara nguale , e paralle-
la a KF, e perd fe per lo centro
C fi tirerd la retta CB parallela al-
I’ordinate E F, taglierd quefta per
mezzo in B le rette E M parallele
al diametro Q N, giacche effendo
FC uguale a C K Ia retta E B di.

venta uguale a BM.
i
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Si chiami la H T quindi innanzi
Diametro fecondo coningato al pri-
mo diametro Q N, perche {ega per
mezzo , ognuna di loro, le parallele
all’altra, e la lunghezza di quefto
fecondo diametro H T nell’elliffe
viene determinata dal fuo perime-
¢ro; ma nell’ iperbole conviene de-
germinarla in modo, che fia media
proporzionale fra il trafverfo,ed il
vetto, e che rimanga divifadal cen-
ero di maniera, che tanto nell’ el-
1iffe, quanto nell’ iperbole il qua-

draro HI fia uguale al retrangolo

Q N V comprefo dal trafverfo, e
dal retto; giacche fi veds anche
nell elliffe eficre il rettangolo QG
N al quadrato H C come il trafver-
{0 al rerro, e quadruplicando i pri-
mi due t2rmini, il quadrato Q N
al quadraro BT ftard come il traf-
verfo al retto, ciot come lo fteflo
quadraro Q N al rertangolo QN'Y,

il queole perd fara uguale al detw

quadratg R L.
NIy

Pro-

CONICHE. 4

| Prapofizione X V I.

" Nella parabola M H N i Fiew.
quadrati ancora dell ordina- *7°
te HE, N X, a qualunque
diametro M X, fono tradi lo-

ro come le parti M E, MX
tagliate in detto diametro.

Imperocche tirata la tangente
M G;,a cui fono parallele le ordina-
te, fara il triangolo G M K uguale 36.

guale 3

al parallelogrammo NKMD, 0 pu- del 1,
re al parallelogrammo NXMG, che 4" Eue
ha ta bafe uguale, fimilmente il tri- ¢/Vd. &
angolo P HL & uguale al parallelp- Corof.
grammo NL R D ,come fi & prova- 44/
to nella propofizione 13. dunquela la 13,
rimanenté figura GMKLHP,se- %
guale al parailelogrammo R LK M, 74/
¢ tolto di comune HLKT farA M
IP G uguale ad RHTM, e poftodi

comune il triangolo MET, ne vie-

ne il triangolo R HE uguale al pa-
rallelograimo M E P G; dunque il
: C trian-
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gato in V; Dico, che il quadruplo

delta retta MV fard il lato retto
appartenente al detto diametro M

X . Imperocch? condotte le tangenti
MG,ND,fi congiunga D F;eper Coroll.
effere la GK dupla di GN, ela =/
MK dupla di ND, ed il quadrato 4 5,
DN uguale alla quarta ‘parte del g;
quadrato M K, cioe ad un quarto del guefto

so SEZIONTIT
triangolo RHE al triangolo fimile
MGEK, o pure al zriangolo DN X,
che 2 il inedefimo per aver- tuttl
i lati nguali 2’ lati di effo, fardco-
* me il pardllelogrammo MEP G, al
paralleicgrammo M X N G, cioe co-
me la baie M E alla. M X, maidet-
ti triango’s fimili fond come i qua-
drati de’laei omologhi H E, N X,

dunque i guadrati delle fudderte

ordinate fono come le parti ‘del
diametro tagliate dal punto M;il
che, ec.

Propofizione XVIIL.

~Ritrovare il latoretto cor-
rifpondente a qualunque dia-
metro M X della parabola.

Nell' affe della parabola NP fi pi--
glino fotto, e:fopra della cima N
le parti NF, NP, uguali alla quar-
ta parte del lato recto appartenen-
te al medefimo afle, e fi tirt P
V' parallela all’ ordinata MK, che
concorre col diametzo X M ‘prolun-

ga-

rettangolo comprefo dal lato retto,
e dalla linea NK,ovvero GN; fard
il quadrato N D uguale al rectan-
golo GNF , e perd I'angolo G D
F fard retto, ed il rettangolo FG
N uguaclierd il quadrato D G, e
quadruplicando i termini, il qua-
drato G M ,ovverodell’ ordinata N
X, uguaglierd il rettangolo di G N
ovvero di M X nel quadruplo di
GF,ovvero di M V (imperocche
KN uguagliando N G,ed N P ugua-
gliando NF fark K P,ovveroMV,
uguale a GF )dunque il quadruplo
di MV fard il lato rets del dia-
metro M X, imperocche ancora il
rettangolo del quadruplo di MV
nella retta M E uguagliera il qua-
drato dell’ ordinata E H,eflendofi
. 2 pro-

-y
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*pravato nella precedente , che i qua-
drati XN, EH, {fono comele par-
ti del diametro XM,EM, e perd
ancora, come i rettangoli di ciaf-
cuna di efle nel quadruplo della
ftefla MV, ec. S

Corollario.

Lo fteflo lato retto & anche qua-

8. del druplodellaretta M F,la quale per

5. o cllere uguale ad FG (effendo di-

Eucs, Vila MG permezzoinD,e la DF

provatale perpendicolare ) uguaglie-

3:‘1 ancora la PK ovvero MV f{ud.-
etta.

Chiamifi quindi innanzi il punto *

F fuoco della parabola.

Propofizione XVIIL

Figur.

Yo, Qualfivoglia raggio M X

" parallelo all’afle N K incon-
trandoft nella curva parabo-
lica M N, quindi fi rifletre-

: \ ra

CONICHE. g3

n per la ditezione M F rac®

cogliendofi nel medefimo

punto del fuoco F.
Imperocche ¢’ infegna la Catottri-
€2, ecimoftra la {perienza,che tal.
mente fi riflettono i raggi, che I’
angolo della rifleflione riefca fem-
pre uguale all’ angolo dell’ inciden-
z2 XM O;ma a quefto & uguale I’
interno delle parallele M GK, a cui
fi I}guaglia I’angolo FMG, per ef-
ferfimoftrata M F uguale ad F G,
dunque Pangolo dell’ incidenza X
M O appunto 2 uguale all’ angolo F
MG, e percid fard quefto I’ angolo

_della rifleflione, ficche qualfivoglia
raggio incidente X M riflettendofi

verra a battere nel medefimo pun-
to F; il che, ec.

Corollarj.

I

Perch® tueti quefti raggi paral
leli all’affe fi raccolgono inF, aven-

do ivi la fua forza poffono accen-
C3 der

Corol.
antecs
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der fuoco;donde & derivato il na-
me di quefto punto, che da altri
ancora vien chiamato Umbilico.

- IL y

Viceverfa {e nel fuoco F fi por-
r2 un lume, che i raggi concorra-
no nel concavo parabolico M N, 0-
gni raggio incidente FM fi riflet-
tera nella direzione M X parallela
all’ affe , onde il lume potra diffon-
derfi a grandiffima lontananza col-
la medefima intenfione , perche
mantenendofi i1 raggi paralleli non
vengono a diffiparfi in uno {pazio
maggiore ; onde venzono a mian-
tenere fempre la ftefla forza. -

In.
- La fomma di qualunque raggio
incidente XM, e del riflelflo M F
{fempre uguaglia la fteffa linea TP
ovvero I’ aggregato della TN, e
della N F, cioe I’ aggregato di qual-
fivoglia altro incidente xm, e ri-
fleffo m f; imperocche M X ugua-
glia TK,ed MF uguagliaF G, co-
me {i ¢ detto, o pureuguaglia P K,
dunque M X con M F uguaglia fem-
pre la ftefla TP.
| IV. Se

CONICHE. 43

‘ IVv. _ :
Se da due punti M, () prefinel
contorno della parabola, fi congiun-
gano al fuoco le rette MF,QF,e
fi tirino le tangenti ML,QL, fa-
ra fempre Pangolo MFQ duple
dell’angolo M L Q, perche concor-
rendo le tangenti coll’affe ne’ pun-
ti G, H, eflendofi provata M Fegua-
le a GF, faranno i due angoli M
GF, FMG tra di loro eguali, e

«cosi per la fteffa ragione FH ugua-

gliando FQ, I’ angolo FH Q ugua-
glia ¥ angolo FQH, e perd I or-
golo efterno MFK & duplo del?
interno M GF,ovvero HGL,fic-
come I’ angolo Q F K ¢ duplo deil’
angolo GH L, e perd tutto I’ango-
loMT Q & duplo dell’angolo ML
Q, il quale uguaglia i dueangoli H

GL, GHL. - .
| V. o
Che fe i punti prefi nel contor-
no della fezione foffero in linea ret-
ta col fuoco,come fono 1 punti E
),allora le tangenti ET, Q T'con-
terranno fempre un angolo retto,
perche gl due angoli EFK, QF

C 4 K,1

Figur.

63.
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K, i qualiprefi infieme fono du-
pli dell"angolo ETQ, compifcono
due angoli retti.
" VL

Che perd la retta EQ tirata pel
fuoco fara il lato retto appartenen-
te al diametro T Z, che riguarda
la detta EQ ¢come fui ordinata,
dividendola per mezzo in R, per-
¢he I'angolo retto ET Q,effendo
in un mezzo cerchio defcritto ful
diametro EQ, avremo il fuo cen-
tro in R, e perd RT,ciot la du-
pla di RS, ovvero di FB, farde-
guale ad RE,e get'c“) E Q quadru-
pladella detra FB, ovvero di FS,
che I’ uguaglia, e di cui pure & qua-
druplo il lato retto del diametro

TZ.
VII.

Congiunta TF, fard quefta per-
pendicolare fopra EQ, eflendo le
tre linee TS, S F, S R eguali, e
perd il punto Scentro del femicir-
colo , che paffa per li punt
T,F,R.

VIIL

Il luogo, incui ¢ incontrano tut-

ti

. CONICHE. 57 ,
ti gli angoli retti fatei dal concor-
fo delle due tangenti tirate dall’e-
ftremitd d’una linea, che paffa pel
fuoco, & la retta TP perpendicola-
re all’affe dal punto I?iiiﬁante dal~
la cima N per Iintervallo NP e-
guale ad NF.Perch? effendofi pro-
vata FS eguale ad S T, ed effen-
do per Ia propofizione precedente
Pinclinata F S eguale alla perpen-
dicolare , che fi tira dal punto S fo-
pralaretta VP, bifogna che ladet-
ta perpendicolare convenga colla
retta ST, e perd che il punto del
concorfo delle tangénti T fia nella
detta retra VP .
IX.
Il rettangolo EF Q & la quarta
Parte del retrangolo contenuto dal
ato retto del diametro SZ, ciog
dalla ftefla E QQ, e dal lato retto del-
Paffe. Perche effendo T F perpen-
dicolare ad E Q, tiratavi fopra dall’
angolo retto T, fara il rettangolo
EF Q eguale al quadrato TF, ov-
vero tirata F Y perpendicolare
ad RT, fara eguale al rettangolo
RTYcomprefo da RT, che ugua-
Cs glia
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glia Ta meed di EQ,eda TY e«
guale ad FP, ciod alla metd della-

to retto dell’ aﬂi;é
E quindi fo fteffo rettangolo EF
uguaglierd il rettangolo di tutta
la EQ nella FN quarta parte del
a. el lato retto dell’afle, onde farz QF
6. & ad FN come QE ad EF, o come
Eucl. QE ad EA, il perche faranno i
linea retta i punti Q,N,A. |

Propofizione XIX.

: Nell’ iperbole, e nell el-
Tiew: Tifle NM i quadrati dell’or-
31. dinate N X, H E, apparte-
nenti a qualfivoglia drametro
MS, fonotra di loro come i
rettangoli SXM, S E M y
comprefi da’ fegmenti del dia-
metro interpofti fra luno,e
I’altro termine di effo, ed il
concorfo dell’ ordinate.
Imperocch? fi ¢ di fopra moftra-
3 St

L CONICHE,

to eflere il triangoler CID N uguale

al triangolo CMgG ; dunque ancora ;:.{,’;
il refto XD Nuguaglia-il rimanan- 14 di
te MXNG; fimilmente il triango- gwefto
lo RHE uguaglia il trapezio MG
PE,effendo quefti la diigerenza del
triangolo CEP dal quadrilatero C
PHR, ovvero dal triangolo CM Coro/l
G dimoftrato gid uguale al -detto’ 3"'2‘.’
quadrilatero; ficch? il triangoloD 4%
N X al triangolo fimile E H R fta |
come il trapezio M X N G al tra-

pezio MEP G, cio come la diffe-

renza de’ triangoli X NC, M G

C, alla differenza de’ triangoli E
CP,MGC, mai primi due trian-

goli fimili DNX, EHR, fono co-

me i quadrati dell’ordinate N X,
HE,e la differenza de’fuddetti tri-

angolit XNC, M G C, fta alla dif-
ferenza de’ triangoli ECP, MGG,

come la differenza de’ quadrati XC,

MC, alla differenza de’ quadrati E

C, MC, cioe come il rettangolo S

XM al rettangolo SEM,dunque i
quadrati dell’ ordinate fono come %

detti rettangoli; il che, ec.

€6  Co-
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Corollarj.

L.

Quindi farh facile il trovareila-

ti recti appartenenti a qualfivoglia
diamecro dell’ iperbale, o dell’el-
liffe, nel modo, che fi trovarono
al fuo diametro principale, eflendo
che I’ ordinate a quefti altri diame-
tri hanno la ftefla relazione, che I’
ordinate all’ afle, ovvero al diame-
tro principale.
IL ,

Similmente fi traverd il dizme-
tro fecondo conjugato a qualfivo-
glia diametro dell’ellifle , 0 dell’i-
perbole, come fi determind gia quei-
lo, che era conjugato al principale
diametro.

~ CONICHE. 61
determinando i tettangoli Q
F N, NV Q_, ciafcuno ugua-
leallaquarta parte del rettan-
golo, che fi contiene dal tral-
verfo Q N, e dalrettoNS, e
congiungendo da’ punti F,V
a qual(ivoglia punto della cur-
va, le rette VM, FM,con-
terranno colla tangente ME
angoli uguali . Chiamanfi i

unti V,F, Fuochidiquelle

?ezioni .

- 8i tenda 'l ordinata MK verfola
regolatrice Q Sin L, e congiunte
da’ termini dell’affe le rette NM,
QM, concorrano colle tangenti ver-
ticali NR, QB, ne’punti R,B; fa

fapor la 12. che la tangente M E
divide per mezzo in E ed in O le

rette Q B, NR,2d effendo il quadra- prep.8.
to MK ugual= al rerrangolo NKL.fa- ¢ 9. di
rALK,aKM,ciot SN,aNR,co. guefle

Figur. me KM,a KN, ovveroBQ,aQN;

32. ¢ Nell’alfe trafverfo dell’ el- ficch? il rertangolo dell’ eftreme SN

33- lifle, ¢ dell’iperbole oppofte Q uguagliera il rettangolo deile
‘ de- mez-

Propofizione XX.
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zane RN, QB, edimezzando i lacidi.
quefti rettangoli , ne'verra il rettan~
golo O N, Q E ugualealla quarta'par-
te del rettangofo NR,QB, o pure
del rettangolo NS, N Q;cioe fard
uguale il rateangolo O N,QF, a] ret-
tangolo NI Q, 0 pure Q VN, ficche
dintorno aglt angoliretti, N, Q, fa
ranno proporziomali O N, N F a
¥ Q, QE, e congiungendo F O,
F E, la fimilitudine de’ triangoli
FQE, ONF, cidara I’angalo N
OF uguale all’angolo QFE; ma
quello coll’angolo O F N compifce
un retto, dunque ancora quefto fa-
xa.il medehio; onde I"angoloEF O
Qara retto; nella fte{fa maniera con-
giungendo OV,EV fi proverael
fere retto Pangolo O VE, e perd
il cerchio defcritto fopra il diame-
tro EQ, paflera per ghi punti F,
V ;' ed :altresi ( pofto .che con;
. vengano lerette V.OQ ;EF ;nel pun-
.to H) i cerchj defcricti fopra i
- diametri OH , E H, pafieranno quel-
o per F, quefto per V, ¢ nonef-
fendo 1 lore diametri pofti per di-
xitto, neceflariamente fi feghe;:;z{;@

CONICHE. 63
nel punto del contatto M (perche
fe in un altro diverfo punto con-
correflers, congiunta dal punto H
al concorfo di effi cerchj umlinea
retta, quefta conterebbe colle ret-
te ‘dal detto concorfo tirate a’ pun-
ti O, E due angoli retti, ficche le
due rette congiunte d2’ punti O,E
al detto concorfo farebberouna li-
nea fola, 1a quale con la retta Q

ME conterrebbe qualche fpazio ) fa-
ranno dunque nella fteffa porzione

gli angoli OMF, OH F, e fimil-
mente gliangcoi EMV,ER V, che

erd eflendo ugualigliangoli O H
%, EMYV, anche.li due - argoli O
MF, EMYV, contenuti dalle rette
inclinate da’ fuochi. F,V allo ftef-
fo punto M della curva, edallatan-
gente ME fono #ra di loro ugua.
li; il che, ec. _ .

Coroilaﬁo .

\ 1.
Juindi & chiaro , che i raggi
prokcedeﬁ tida uno de’fuochi Fdell®

N
& 4
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ellifle, vengono riflefii dalla curva
ellittica nell’ altra fuoco V per ef-
fere gli angoli VME, FMO, u-
guali, e nell iperbole i raggi, che
procedono dal fuoco inferiore F fi
riflettono dalla curva MN in ma-
niera tale, che tutti per dirittori-
guardino il fuoco efteriore V:vi-
cendevolmente dal fuoco efteriare
V, talmente fi riflettono dal con-
vefso dellacurva M N, che per di-
ritto riguardano I’ altro fuoco inte-
rioreF.

Propofizione XXk

. - Pofte le ftefle cofe, tiran-
do per lo centro la retta C
1 parallela a qualiivogha li-
nea FM inchinata dal fuoco
F alla fezione, la qual retta
C I s’ incontri colla tangen-
te MO nel punto I, fara C
¥ uguale alta meta del trafver-
foCN. |
Im-

CONICHE. &5

Imperocche tirando V D paralle-
la alla ftefla F M, faraI’angolo O M
F,opure I M Vuguale all’ angolo V #7¢P-
D1, eperd la retta VD fard ugua- 4746
le ad VM ; ma anche la retta DI
uguaglia I M, ficcome V C uguaglia
CF, ed VT uguaglia TM, dun- Ewel.
que ne’ triangoli DVI, VMI, il ,} ;'
lato VI ¢ comune, e gli altri la- * ®*

- ti fono uguali, ficche gli angoli D

IV, MIV, faranno retti, ed il
cerchio defcritto ful diametro VE
paflera per ambi i punti I, Q(do-
ve altresi fi & dimoftrato rerto I’an.
golo V Q E) e congiungendo le
rette IQ,IN,Pangolo QEV fara
uguale all’angolo QIV nello fteflo
fegmento ; fimilmente il cerchio de-
fcritto intorno al diametro O V pal-
ferd per gli punti I, N, e I’ango-
lo NIO fi provera uguale all’an-
golo OV N ; ma fi & moftrato nell’ an-
tecedentel’ angolo Q EV uguale all’
angolo O VN ,dunque QIV,NIO
parimente fono eguali, =d aggiunto
di comune I’angolo VIN nell’el-
fiffe , o pure detratti ambedue dal-
lo fteffo angolo VIN nell’ ipert;gle
i

Eucl,
P 3at.
”6)’- ,o
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fi fard’angolo Q IN uguale all’ an-
golo retto V10, e pero il cerchio
defcritto col diametro QN paffera
per lo punto I,e la retra CI con-
dotta dal punro di mezzo del dia-
metro Q N alla circonferenza, fard
uguale -al femidiametra trafverfo;il
che, ec.

| Cﬁfoﬂar} .

I
Quindi fi cava effere nell’ elliffe
I’ aggregato dell’inclinate da’ fuochi
ad uno fteffo punto della fezione, e-
ati all’ afle trafverfo; imperacche
effendo la retta VD ,ovvero VM
dupla della TI, e la FM dupla
dellaCT (per effere FV divifa per

‘mezzo in C) fard la {omma & am-

bedue le rerze VM, FM dupladi

tutta la CT, dieuiparimentz ¢ du-

plo il trafverfo N Q. e pero effen-

«do fempre ' M, MYV, in gualun-

que fito uguali alla fteffa lunghezza

NQ,fe i dueterminjd’ un filo lun-

go quanto N Qfi fitferauno ne’pun-
| ti

CONICHE. §
ti F, V, ed interpofto uno ftile al
filo, verfo N, fi condurra in giro
tenendo fempre tefe ambe le parti
del filo, verra defcritea I elliffe.
II. }
Ma nell’ iperbole Ia differenza
delle due FM, V M inclinate da’ fyo-
chi , uguaglierd P afle trafverfo,
perche effendo DV, ovvero VM

z'. del
6. &

dupla: della T I, ficcome Ia MF & g,

du‘pla della T C per effere FV di-
vi{a per mezzo in C,anche la dif-
ferenza delle due VM, MF fara
dupla della differenza delle due T
I, TC,ciot dupla della CI,di cui
parimiente & duplo il trafverfo Q
N;onde f{e per la cruma d’un ago
pafleranno due fili difuguali , uno pit
lungo VM fiffo in V I’ altro pit cor-
to FM fiffo in F,la differenza de’
quali uguagli la retra Q N; moven-
do in giro I'ago, ficche rimangano
tefi ambi 1i fili, e vengano quindi
pofcia accompagnati, la’ciando fcor-
rere dalla cruna uguale lunghezza
di efli,acciocche fi mantenga fem-~
pre la ftefla differenza d’ ambidue ,
verra defericta I’ iperbole.
pro-
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| Propofizione XXII.

Figur. In ogni {ezione conicada{
36.37 fuoco F ordinata la FM all
e 38 aflc N B, e tirate le tan-
~gentt MG, N O, che con-
vengano in O, farila MF u-
guale alla meta del lato ret-
to NV, e la NO ugualeal-
la retta N F. "
Figur. Efilendo nella parabola , wgnale
36. FNad un~: del lato retto, fari il
rettangolo FNV, cio? il quadrato
prop.7- FMuguale ad un £ del quadrato
4i NV ,ma anche il qu4adrato della me-
Y“eg° . 3 v 1 .
ta di VN & ” del quadratodi tut-
ta, dunque M F ucuaclia la metd
ﬁz:f': di NV,ch & dupla della FN, mae
1s. di dupla ancora della NO per effere
gueffo ¥ G dupla di GN, dunque ancora
NO & uguale ad NF.
Figur.  Nell’ altre fezioni poi il rettan-
37. golo QFN al quadrato MF fta co-
¢ 38. me

CONICHE. ﬁ
me il traverfo QN al retto NV, ¢,0n
ovvero came il rettangplo Q NV 1.0.8.e
al quadrato N V, e permurando il Corell.
rettangolo QFN al QNV fta co- ja.
me il quadrato di MF al quadraco prop.
di N V; ma il primo & la quayta 9. &¥
parte del fecondo, dunque il terzo g#effo
¢ la quarta parte del quarto, e pe-
10 M F uguaglia la merd di NV, prop.
Per effer poi il retrangolo QFN 120.4
uguale ad un £ del rertangalo. Q quefie
NV, fard uguale al rettangolo, che
fi' contiene dallameta del trafverfo Coroll.
Q Nnella meta delreteo N V,cioe M. 12 P;
F,edalrettangolo QF N effendou.: 13- 4 .
, . s . gaefle
guale il rettangolo CF G, fard il ret-,
tangolo CF G uguale al rettangolo
dellaCN in M F, ¢ perd CF, ad: Coroll.
NC ftacome MF,ad FGma CF, 11.
a CN fta come CN,a CG,e di- prop.
videndo, e permutanda FN,a NG 13. &
fta come NC,aCG,ovvero fta co- gu¢ffe
me CF,aCN, dunque FN,aNG
fta eome MF, 2 FG, ovvero fta co. o
me ON,a NG, e perdo NF fard
uguale ad N Q; il che, ec.

Co-



Fig

363

" rio 9. della propo

 fendo,GQ e nell
elliﬂ‘e efﬁ:ndo queua .magglore dt
- quefta, {ard ancora il lato GF 13ellf.
" jperbole minore di FM,e ngll el-
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"Corollario.
' manifefto che il triangolo ret-

~ tangolo GF M nella parabola ha it

Iato GF uguale ad FM, per eflere

Puno, e 'altro duplo di NF; ma
nell’ iperbole , e nell’ elliffe effendo
GF,ad FM come GN,a NO, o

pute ad N F, ciot pel corolla-
fizione 12.come G

Y ad QF; onde nell’ iperbole ef-
Qad Q -minore di QF, e nell’

Liffe maggiore.
Propofizione XXIIL
Pofte le ftefle cofe, ed or-

- dinata la rettaBH, che con-
¢ 38. corre colla tangente G M

in A, e congiunta la Fd'H'
5 } l"

. CONICHE. ;i
dico cifere FH eguale alla

Tirata HP parallela alla tangen-
te GM, che fara per mezzo divi-
fa in I dal diametro CM, fard per
gli corollari della propofizione 13. ¢
14.il triangolo BH P ugnalead ND
RB, ovvero GMRB(effendo G N
O ugwlea D OM) e tolto di co-
mupe, PIRB refta GPIM uguale
IRH, ed aggiunto IM AH rima-
ne PHAG (giog Ia differenza: de
triangoli fimili GAB, PHB ) u-
guale MR A; dunque la differenza
de’ triangoliGAB,P HB fta al tri-
angolo PHB come'il-friangolo R
M A al triangolo PHB, ma la pri-
ma uguaglia quella, chg ha la diffe-
renza de’ quadraci AB,B H, cioe il
rectangolo T A H al quadrato H B;
dunque T AH al quadrato HB fta
come il triangolo M R A al trian-
golo P H B, e permutando il ree.
tangolo TAH al triangolo MR A
fta come il quadrato HB al trian-

lo P H B ovvero come il quadrato

?0 al triangolo NO G, o come il
quadrato N al triangolo OMD;



»

- di nuovo _pepmutsndo, il retfangola

T AH al quidraro NF fta come i}
triangolo "M R A al triangolo OM
D, cioé come il quadrato A M al qua-
drato M O, o pure come ‘il quadra-
to FB allo fteffo quadrato NF; dun-
que il rertarigolo TAH uguaglia
il quadrato BF, e pofto di comun-
rie il quadrato BH féara il quadra-
to B A uguale al quadrato F H, ¢
1a retta B A intercetta fra ’afle, e
Ia tangente GM tiguagtia 1a FH
inclinata dal fuoco della feziones
il che, ec. . '

- Corollarj.

L
Si noti, che il rettangolo TA
H uguaglia il quadratodi FB, co-
me f1 ¢ provato di fopra..

Si ha di .qui un modo facile per
defcrivere qualfivoglia fezione co-
nica per via di punti innumerabili
facendo il triangolo rettangolo GB

F M, incui il lato G F fiauguale ad er

M per la parabola, minore di effe
per

‘pra le mede

CONICHE. 93

per I'iperbole, e maggiore per I
elliffe , ed ordinate in detto trian-
golo infinite recte B A parallele ad
EM, poi dal rpunto F applicando fo-

une B A le rette F H
uguali alle corrifpondenti B A ; per-
che il punto del concorfo H fara
nella curva della fezione propofta
a defcriverfi.

111

Quindi fi raccoglie, che in ogni
fezione conica N M H, {e dal pun-
to G, ove la tangente, che appar-
tiene all’ ordinata dal fuoco, concor-
re coll’afle, fi tirerd la GQ paral-
lela alf ordinata , fopraacui da.qual-
fivoglia punto H fi tiri la perpendi-
colare HV', e da qualfivogliano pun-

~til, H della fezionefi tirino le per-

endicolari I'T,H V; congiunte al
ucco lerette H E, TF, fard {empre’F
H ad V H come F 1ad I T, ciog nella
fteffa ragione di F Nad N G. Impe-
rocche ABuguaglia FH, ed HV ¢
uguleaBG,maAB alla BGe fem-
pre come N O, cioe NF ad NG,
dunque altresi F Had HV fta come
D FN,

Fiyr,

39

32.4d:
qucefle
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FNadNG, e lofteflo fi provaldella
FI(eguale ad a4 ) verfo IT.

IV.

Anzi tirata dal fuoco qualun-
qQue recta FS, che feghi la curva
n I,e da qualunque punto H con-
dotea H Qpuiall-taad F S, fard fem-
pre ¥ ad 11 Q come Flad IS;
perche tiate le perpendicolari
HV, 1T, fara FH ad HV come

#8¢¢ée F1aI'T ; ma per I fimiglianza de’

Figer.
40,

triangoli HVad HQ fta come IT
ad IS, dunque per I’ ugualitd F H ad
HQftacome FI ad IS.

Propofizione XXIV.

Se nella tangente d’un i-

perbole i piglicranno dall’ |

una, e dall’altra parte dalla
¢ima di effa N le porzio-
niNA,NR uli,cheil qua-
drato di ciafcuna di effe u-
guagli la quarta parte del

¥ettangolo fotto il trafverfo

QN

CONIUHE. 75
QN,ed il rero NS,

congiunte al centro le rette

CA, CR, non potranno

giammai concorrere coll’ i-
perbole, {ebbene ad cifa s’
anderanno fcmpre accoftan.
do in infinito, di maniera
tale che la diftanza di eife
rette dalla curva diventerd
minore di qualfivogha da.
to fpazio . %hl’amanli que-
fte rette Adfintoti dell’ 1per-
bole.

Tirato il diametro CNK, i or-
dini M K parallela alla data tangen-
te, che concorra colle rette CA,
CR ne’punti D, Z. Poicheil qua-
drato CN & la quarta parte del
quadrato QN, ed il quadratoNA
¢ la quarta parte del rectangolo Q
NS, fari il quadrato CNal quadrato
N A,ovvero il quadrato CK al qua-
draco KD, come il quadrato Q Nal-
rettangolo QNS ,Ic;vvero fta cglme,

T i
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il trafverfo QN af retto N 85 ciok
come’ il rettangolo QKN levato
dal quadrato CK al quadrato KM
tolto dal quadraro KD, ende anco-

¢/ib 5 ra il rimanente quadrato €N al

prop.
19.

refiduo rettangolo DM Z fara nel-
la fteffa ragione del quadrato CN
al quadraro N A; dunque il rectan-
golo D M Z fempre uguaglia il qua-
drato AN, ovvero il rettangolo A
NR,epercdolaretraCA non potra
mai concorrere colla curva N M, do-
vendofi tra I"una,e I’altra fempre
interporre qualche porzione D M,
la quale col réfiduo MZ contenga

il rettangolo DM Z uguale al ret-.

tangolo A NR ;e perchs reciproca-
mente fard fempre M Z ad NR
come ANaDM,potendo crefcere
in infinito 1a ragione della recta K
Z (la quale tirandofi in maggior
lontananza dal punto C diventa mag-
gror: di qualfivoglia retra affeana-
bile() e molto pit di turea la M Z
verfo la ftefsa N R,dovrd ancora
crefcere in infinito la ragione di
NA v,ergo kD M,onde diventera
minore di qualungne grandezza:pro-
Polta; il che;ev:iI & ‘Cg-

CONICHE. 7

Corollarj.
L

E’ manifefto, che le ftefse rette
A C, R C, continovate fopra il cen-
tro, tagliano dalla tangente dell’i.
perbole le porzioni QE, QX(;
guali all’alere NA, NR, merce s
fimilitudine de” triangoli CN A, C
QE fopra gli ugualilati NC,CQ;
onde quefte ftefse retcte ACE, R
CX feno afintoti all’altra iperbole
oppofta, avendo in riguardo ad ¢l-
fa [a medefima proprieta -

IT. :
ualunque BH parallela ad um
aﬁthoto SA dentro I'angolo AC
R, concorre coll’ iperb\ole, e pro-
luncata la fega, per'che lg dt&an{zia
della curva dall’ afintoto diventa fi-
nalmente minore di gualunque dmf
tervailo AH intngﬂ:O fra le due
e AC, BH.
parallel . &

(o pil poi et
Molto piu I.;())l 3qualunqmacz!'3 \
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CB, che divida I angolo ACR,
fegher infallantemente |’ iperbo-
le, mentre la fua diftanza dall’a-
fintoto fi fa minore di qualunque
intervallo ; ma la diftanza G B, C
A fi dilata a qualunque laighez-

Za.,
IV.

Le porzioniDM, V Z, intercet.
te fra gli afintoti, e la curva dal.
Puna, e &l alera banda , fono -

alf , perch® ficcome A N & ugua-
ead NR, cosi D KuguagliaKZ, e
gia I'ordinata MK uguaglia KV ;

dunque i refidui DM » VZ fono
uguali tra loro. -

Propofizione XXV

Se qualfivoglia retta TD
toccherd I’ iperbole in un
punto V concorrendo cogli
anfitoti ne’punti T, D, rig-
fcid TV ugualeaVD, ed il
quadrate di ciafcuna di ef.
fc uguaslia Iy quarta parte

del

CONICHE. 79
del rettangolo compreflodal
trafverfo diametro 1C V,
che paffa per lo contatto,
e dal retto VF a eflo corrif-
pondente; ed il rettangolo

"PLS fatto dalle fmrti d’ una

retta PS parallcla alla,‘tan.
ente T Ig divifa dall’iper-
gole, e dagli afintoti, ugua-

ftefo quadrato

liera ' lo

V.

. Imperocche fo cid non fofse,
prefeplec parti VB,V G,i di cui
quadrati uguagliafsero la quarta par-
te del rettangolo I VF,ne fe%ug
rebbe , che congiunte le retre GG,
CB, per I'antecedente, farebbero a-
fintotr, dunque o c@e&ero’degt%g,
o fuori de’ propofti afintoti e
C D, potrebbe I’ angolo contenu

dacli afintori dividerf d?i..unabr;at-
ta:’non concorrente coll 1;)(:21 &{ e,
il che & afsurdo,per lo cor ; 10
terzo della precedente; bifs ogn_:; ?n-
, che le ftelce VT, V1) ha-
e D 4 no .
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no tali, che il quadrato loro ugua-
gli la quarta parte del retrangolo
FV'F, e pero che fiano uguali, e
che il rettangolo P L S uguagli
lo ftefso quadrate TV, come-fi &

moftrato nella precedente ; il che,
cc.

Corollarj.
L
Quindi & manifefto non poterfy
afsegnare altri afintoti all’ iperbole,
che le due rette CT,C I}, e qua-
lunque altre .rette, che vengano
dal centro C come CG, C 3,0 fi
fcoftano fempre piv dalt’ iperbole,
o prefto la fegano,
. ] II.
¢ parti di qualfivoglia line
S fottefa all’mn;olo dell’gaﬁn‘toro?inlt
terpofte fra la curva, e gli afintoti
come PL,OS,vengono femprc
eguali,efsendo P S parillela a qual-
che tangente T D el iperbole, e
confeguentemente ordinata ad unm
diametro 1C V,onde come net co-

rol-

CONICHE. 8s
rollario 4. dell’ antecedente , rinfci-
re debbono PL, O S uguals-

Propofizione XXVL

Se qualunque linea QO pigur.
{ega le iperbole oppofte, con- 42-

correndo cogli alintoti ne”
punti E, Z, tirando per lo
centro il diametro ICV pa-
ralleloaHla detta Q O, fara il
rettangolo £ OZ uguale al
quadrato CV.

Tirata la tangente T V IJ, e
dal punto O virata la parallela SO
P,la ragione del rertangolo SO P
al rettangolo E O Z i comporra
della ragione de’lati EOQ, O P
(ciot CVaVD)e 20208
(opue CV a VD )yondeil retran-
golo EQZ al rettangob\l; O \}9’]})13
doppia proporzione & CV a ,
ciod fta come il quadraco C V al
quadrato 1Y V; edeffendo per I’ ante-
cedente il retranwolo SO P nguale
al quadrato D V,{ara danque il rec-

Ds tan-
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tangolo EO Z uguale al quadrato C
V il che,ec.

Corollarj .

I

Similmente fi moftrerebbe il ret-
tangolo ZQE eguale al quadrato
CI, che ¢ il medefimo di CV,e
pero 1 rettangoliEOZ, ZQE, fo-
mo eguali, ficche O Ea E Q fta
come Q2 aZ0O,e componendo O
QaQE ftacome QOaQ7Z,e
perd ancora le rette QE, 0%, in-
tercette fra gli afintoti, e le iper-
bole oppofte , fono uguali .

Anche il rettangolo Q E O, o
pure QZ0O uguaglia lo ftefso qua-
drato CV, perche,efsendo Q E e-
gualea O Z, fard Q Z uguale ad E
O, ed il rettangolo Q Z O fara it
medefimo di EQZ.

Bie e

Pro-

~ CONICHE. 8
“Propofizione XXVIL

Se nell’iftefla, o nell” op-
pofte fezioni f1 piglieranno
due punti O, Ve dacialcu-
no flano tirate due linee (o~
pra agli afintoti di maniera
che le terminate ad uno co-
me OP, VT fiano tra di
Ioro parallele, ¢ fimikmente
le terminate all’ altro afinto.
to OS, VD fiano altresi pa-
rallele, fard il rettangolo S
OP uguale al rettangolo D
VT.

Si congiunga laretta OV, 12 qua-
le concorrendo cen gli afintotiinL,
E fard gli due fegmenti O I, VL
uguali , fard dunque O L a VL
come VI a 10, ma per eflsere pa-

rallele O P, V T fono tra di loro
come OL a VL,edefsendo alcre-

i parallele VD, 0S5, quefte altre-
3 para D6 3
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si fonocome VI ad 10,dunque 0
PaVTfacome VD a OS,per-
tanto il rettangolo dell’eftreme P

0O S uguaglia quello delle mezzane
DV'T; il che, ec

Corollarj .

L

Se le rette VD, VT, O0S,0P
faranno parallele agli fteffi afintoti,
riuflciranno uguali i parallelogram-
mi TVDC, POSC inferitéi nel-
lo fpazio afintotale . Imperocche a-
vendo gli angoli O, V uguli al-
To fteffo angolo C contenuto dagli
aﬁnrozi »averanno tra di foro la ra-
gione compofta de”lati; ficcome I”
averebbero i rettangoli TV D, P
OS, e perd eflendo quefti rettan-
goli uguali, anche i decri paralle-
Iog.ramm'r‘ inferitet nello {pazioafin-
ltotrcu fempre riufciranno uguali fra
org

IL.

E percid le parallele ad un aﬁx;.
010, ¢t 05, VD faranno fempre

'€~

CONICHE. 385
reciproche delle diftanze dal centro
DC, S C, come dee fuccedere ne’
parallelogrammi equiangoli, ed e-
guali di fpazio.III

~ Di piu anche i triangoli COS,
CVD infcritti nello fpazio afinto-
tico {ono uguali per effere la me-
ti de’ fuddecti parallelogrammi.
IV

Anzi tirate le tangenti H V G,
ROM, terminate agli afineoti, fa-
ranno i triangoli HC G, RCM tra
di loro uguali, come quegli, che
fono quadrupli de’ triangoli CV D),

C O Sgia provati uguali , merce, che pyop,
le dette rangentiH G, R M reftano 25.47
divife per mezzo ne’ contarti V,0 . gueflo

Propofizione XXVIII.

Siano [e diftanze dal cen- %
troprefc CL,CO,CAcon-""
tinuamente proporzionali, e
fi tirino LP, O K, Al pa-
rallele all’ aliro afintoto CR
fino all’iperbole P K 1: di-

CO,
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o, che gli fpazj iperbolici
LPKO, OK1IA fono u-
- Corell guah. :
. 2dell  Effendo CA 2 €O come CO a
ontee. CL, 0 comeL P, cict AT ad
Eucl O K, faranno fimili i parallelo-
acf. 1. grammi CA TR, COKS; e
@¢l 6. perd dintorno. allo fteffo diametro
C'T;fimilmente perche OK ad A
Eucl. T, ovveroad LE fta come A Cad
4690 OC,0come O€acC E, faryd i
26 parallelogrammo C O K S fimile all”
asltro CLEM, e perd dintorno lo.
fteflo diametro. CT , e perche
- diametri E'F, P I, fi fegano vieende-
~ volmente mel mezzo in X%, A PT
VP ordinata dell’ iperbole PK 1 fopra.
il diametro CKX, e la fua cina
fard nel punto. K ;. onde dagli ugua-
li triangoli CX1, CXP levate Je
mezze iperbole uguali P K X, IK
Corodl, X f3ranno uguali i refidui PCK,
3.4delr TCK, ed eflendo it triangolo CIL,
#wsec, ¥ uguale a C K O, tolto loro dj
comune CEL, ed aggiuntovi PE
K, fnd PCK eguale allo {pazio P
LOK, ficcome dagli uguali trian-

goli

CONICHE. 8
goli COK, C AT toltone COF,
ed aggiuntovi KFI,riefce ICKe-
guale ad OKIA, adunque gli {pa-
zj iperbolici LPKOQ,0OKIA, fo-
no eguali; il che ec.

| Corollar;.

I

* Se faranno nella ftefla ragione C _"'8"'3
AaCO,come CDaCL, ordi- 58
nate le rette AT, OK, DQ,LP,

" faranno eguali gli {pazj iperbolici

AOKI, DQPL, perche pofta C
N media fra le due O C, DC, {a-
rd altresi media quefta fra I"eftre-
me A G,LC, per eflfere il qua-
drato NC eguale al rettangolo D C
O, che pareggia I’ altro _LCA;
dunque fard eguale lo fpazio A N
V1 allo fpazio NL P V, ficcome
ancora ONVKad NDQYV; dun.
que i refidui AGKI, DLPQ fa-
ranno eguali. | |
II.

. Se foffero in continua propor-
zio-
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sione le’ retee-CA, CO,CN, C
D, CL, ec. tutti gli fpazj inter-
cetti tra le corrifpondenti ordina-
te farebbero eguali, onde volendo
dividere per mezzo uno di quefti
fpazj, come farebbe AILP, bafta
prendere CN mediafra le eftreme
AC,CL,ed ordinare NV : volen-
dolo dividere in tre parti, bifo-
gnerebbe frapporre all’ eftreme , due
medis proporziomali, e cosi di ma-

- no inmano , ficcome velendole nl-

Ceral.
2.

Pprep.

27.

tiplicare quanto ff voglia, baftereb-
be continuare Ia fteffa proporzione
delle diftanze dal centro, perche
fempre tanto & moltiplice ano {pa-
zio 4’ un altro, quanto 2 multipli.
plicata Ia ragione delle diftinze,
che hanno dal centro I eftreme or-
dimate di quello, deliaragione , che
hanno le diffanze di quefto.
I -

. Onde propofti due fpaz; ONV
K;DQPL, fono fempre nelly ffef-
fa proporzione, in cai ¢ Ia ragio-
ne delle OC, CN alla razione del-
le C1), CL (ovvero come la ra.
gione deile ordinate NV, OK a

' quel-

CONICHE. 8
quella dell’ ordinate LP, D Q) per-
cht moltiplicanda  qualunque di
quefte ragionmi fi muitiplica egual-

mente lo fpazio - corrifpondente, € .,

fecondoch? il muleiplice d’una ra-
ione & maggiore , minore , 0 egua-
%e al moltiplice dell'altra, anc_he il
multiplice dello fpazio ¢ maggiare,
¢ minore, o eguale al multiplice
dell’ alro. .~ *-
Iv

~ Cid, che fi & detto degli fpazj
AOKI, ONVK, ec. vale ancora
de’ fettori iperbolici ICK, K.C',V:
ec. che fi fono dimoftrati eguali @’
detti fpazj.
t “V' .

- Lo fpazio interpofto tra I’iper-
bole, e gli afintoti & di grandez-
za affolutamente infinita, potendo-
fi affegnare In effo uno fpazio quan-
to fi voglia muldiplice d’un altro
affegnato .

&

Pro-
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Propofizione XXIX.

_'Pofte fra gli angoli con-
feguenti ACT, T'CE due
iperbole NV, H G, cui fic-
no afintotii kati dei detti an-
goli, tutte le linee NH, V
x patallele all’afintoto AE,
reftano dall altro afimtoto di-
vife proporzionalmente ne'
puntiR, T, e le tangenti ti-
faie aa’puntt N, H conven-
gono inuno fteffo punto T

dell afintoto , e vicendevol- -

mente dauno fteflo punto T
dell’ afintoto tirate e ran-
i;nti ad ambe le iperbole’'L

» TN, laretta NH, che
congiunge i contatti, ¢. pa-
rallela all’ altro afintoto A E.

Perche RN ad V T fta co-
me TC a C R, nelia qual propor-

.

prop. Zione ¢ altresi Rii a TG, dunqusz

27

per‘

| CONICHE. o1
permutando NR ad' R H fta come
VTaT G, E perche le tangenti
ET, AT fono divife per mezzo
ne’ contatti H, N, & manifefto che
NH 2 parallela ad A E, e che al:
tresiC'T & divifa per mezzo in R;
onde nello fteffo punto T conven-
gono le dette tangenti dell’ afinto-
toto, e che la retta, la quale con-
giunge i contarri delle tangenti tie

rate da uno fteflo punto dell’afin-

2¢. 48
guefia

t0t0, ¢ parallela all’altro; il che ec.

Propofizione XXX. |

_Se col fecondo diametro
H1 conjugato al primo N
(2_{i defcriveranno altre due
iperbole oppofte H K, I F,
nelle quali vicendevolmente
il fecondo diametro conjuga-
to al primo HI fia lo fteflo
N Q; faranno comuni a que-
fte quattro iperbole gli afin-
toti AC, TC,e tali fezio-

n

Figuy,
46 )
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9 SEZIONI
ni fpecialmente dirannoft I-
perbole Conjugate.

Tirate le tangenti NT, I T,
ehe fono. parallele all’ ordinate’ de’
diametriNQ,IH, alle quali vicen-
devolmente fono altresi paralleli i
detti diametri conjugati TH,QN,
faraNCITun parallelogrammo, ma
effendo HImedia proporzianale fra
il trafverfo QN, ed il retto cor-
rilpondente ,& if'quadrato C I uguale
alla quartd parte del fuddetto ret-
tanzolo ,dunque C T ¢ afintoro del-
le iperbole N V, Q G; fimilmente
efsendo NQ diametro fecondo co-
mugago al primo H I delleiperBole
IF, HK  fard il quadrato GN, ov-
vero I'T uguale alla quarta paree
del retaangolo contenuto fotto il
scalverfo H I, ed il retto {uo cor-
rifpondante in detre iperbole ; dun-
quae CT & aleresi afintoto alle fe-
ziont IF, HK, e perd fono gli a-
lintoti comruni a tutte e quatyo I’
iperbole conjnraze; il che ee.

Co-

CONITCHE. g3
" ‘Corollarj.

L

E’ manifefto, che N I & fegatp
per mezzo in R dall’afintoto CT,
per eflere tanto quefta, che quella
diametri del parallelogrammo CN
TI. | o

Il I

E perche 1a medefima NI (per
la propofizione antecedente ) & pa-
rallela ad A E,ancora.qualunque al.
tra parallela al detto afintoto AE,
ovvero, che congiunga i contacett
delle tangenti tirate da un mes-
defimo punto d=Il".altro afinroto G
T, fara dallo fteflo afintoto divifa

per mezzo.
III.

'Vigeridevolmente fe da qualin-
que -punto ‘T, prefo in un .aﬁntoto
delle iperbole conjugate, {i tireranno
le tangenti alle iperbole, che fono
negli angoli confeguenti come T'N
A, T 1E, i diametri tirati. [pes

gli
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gli contatti NCQ, ICH faranno
conjugati ; perché ficcome N1 fi di-
videra per mezzo in R (fecondo il
Corollario precedente ) cosi AE fa-
ra per mezzo divifa in C, e fono
divife per mezzo ancora in N, e in
I le tangenti TA, TE, dunque CI
€ parallela ad N T,e CN ad IT;
ficche CITN & un paralielogram-
mo, onde il quadrato C 1 uguagliando
il quadrato N T, fara uguale alla
quarta parte del retranzolo conte-
nuto dal trafverfo Q N, e dal fuo
retto ;e perd il quadrato HI ugua-
glia il detto retrangolo intero, ed

la medaefima H I parallela alla tan- -

gente NT,ed all’ordinate del dia-
metro QN; dunque H T & il fe-
condo diametro conjugato al primo
QN. .

| Iv.

Tirandofi altre tangenti VP ,FP
dall’ eftremitd di due altri diametri
conjugati convengono nell’ ifteflo
punto dell’ afintoto in P, ficche gli
afintoti paflano per tueti gli ango-
L de’ parallelogrammi fatti dalle

tan-

CONICHE. o5
tangenti di que qualfivogliano dia.
metri conjugati.

| Propofizione XXXIL

Nelle elliffe, ¢ nclle iper: Pigan
bole conjugate il parallelo- 47
grammo X O Y R contenuto
dalle tangenti tirate dagli
eftremi di due qualfivoglia-
no diametri conjugati G F,

HI, ¢ fempre uguale al ret-
tangolo LK Z T, contenuto
dagliafs ED, AB. . ..

Sicongiunga DH, e fi ordini dal
punto D fopra il diametro GF la ¢pppp2.
recta Q DN; & manifefto effere PC g o 3.
aCFcioe il parallelogrammo P C VE ¢;
ed al parallelogrammo egualmente gueffy
alco CHOFcome FC a CN,cio
come lo fteflo CHOF al paralle-
logrammo CHQN, e fimilmente
VC aC A, cioe il primo paralle-
logrammo PCVE all’’egualmente
alto CATD fta come CA a CM,

cige’
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8 SEZIONI-
‘dde'come to 'ftefld TATD af rées
tangolo CM S D, oVvere 'al mede-
fimo parallelogrammo foprannomi-
nato GHQN,atui & eguale per
effere 'uno, e Paltro duplo del
triapgolo infcritto CH D ; per tan-
to il pirallelagrammo CHOF, ed

" il rettangolo CAT D fono uguali,

eflendo I'uno, e T'altro proporzio-
nale di mezzo fra lo fteffo paralle-
logrammo P C V E, e Pattro CH
Q N, dunque ancora il parallelogram-
o XOYR quadruplo dall’ altro
CHOF farieguale al retrangolo L
KZT,che aliresi @ quadruplodel
rettangolo CATI; il che eg.

- Corollario.

1

Se fi connettono i termini de*-

diametri conjugati , ovvero degli
afli, ne nafceranno i parallelogram-
mi GIFH,AEBD tra di loroal-
tresi eguali,eflendo ciafcunodi effi,
Ia mead de’ parallelogrammi conte-
nuti

CONICHE. 97
nuti dalle tangenti. confiderati nel-
la prelente propofizione . -

Propofizione XXXIL.

Nell’ iperbole Ia fommg

degli angoli MFQ, MV Q_

contenuti dalle inclinate da
ambi i fuochiF, Vadue pun-
ti M, Q_prefi nella fezione;
¢ nell clliffe la differenza di
detti angoli ¢ fempre dupla
dell’angolo ML Q_compre-
{fo dalle tangenti tirate da’

medefimi punti M, Q.
Perche nell’ iperbole fara 1" ango-
lo MFK eguale all’angolo MVF,
e all’ angolo ¥ M V, che & duplo
dell’ angolo VM G, per la prop. 20.
aggunto di comune I’angolo MV
f*sun’ altra volta, fara la fommade’
due angoli M F K, M V F dupla
decli angoli VM G, MVF, cioe
del {olo angolo M GF, ovvero H
GL. Nella ftefla maniera fi prove-
E ra

Fizar,

59. e
60

Eucl.
l1. Po

32,
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rd la fomma de’ due angoli Q K4
Q V F dupla dell’angolo FHQ,
dunque la {fomma degli angoli MF
Q, MV Q ¢ dupla delli due an-
- goli HGL, GHL, cio¢ dell’ an-
goloML Q comprefo dalle tangen-
t1.

_ Ma nell’ elliffe effendo gli ango-
i MVF, MGV eguali al foloI M
V, ciot a GMF, per Ia prop. 20.
aggiunto un’ alera volea I’ angolo M
GV, fara I'angolo MV F col du-
plodi M G V, ovvero di HGL
eguale all’angolo G M F, coll’ an-
golo MGV, ciog al folo M F V.
Nella fteffla manicra fi provera effe-
re angolo QFV eguale al? ango-
lo QVF col duplodiGHL; dun-
- 4que tutto 'angolo MFQ uguaglia

~Tangolo MV Q col daplo de’ due
angoli HGL, GHL, ciog col du-
plo dell’angolo ML Q, e tolto da
amendue le parti I’ angolo MV Q,
refta I" ecceflo di MF Q fopra MV
Q eguale al duplo dell’ angolo M L

Q comprefo dalle tangenti; il che
ec.

Co-

CONICHE. 99

Corollario.

L.

Se dagli eftremi di una retta Q
F E tirata pel fuoco Ffi condurran-
no le tangenti QT, E'L, T anzolo
ETQ nell’iperbole fard {empre ot-
tufo, effendo la merd della fomma
degli angoli Q F K, EFK, EVQ
maggiori de’due recti fatti dalla
retta medefima QE coll’afle. Ma
nell’ elliffe, fard il detro angolo E
T Q fempre acuto, effendo Ia me-
t1 dell’ ecceflo di due retti fopral
angolo EV Q.

Propofizione XXXIII.

SiaQ Nl lato trafvérfo,ed
NG &lto recro dell’ iper-

Figur,
Gl. ¢

64

bole, o dell’cllifft DNE; 1

cui fuochi F, H, ed il cen-

ico eflere la diftan-
tro C, Ch(:()E ! a



prop.
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o SEZIONI
za de’ fuochi H, F media
proporzionale fra it lato traf-
verfo QN, e Ia QG, che ¢
la fomma nell’ iperbolc, ¢ Ia
ditferenza nell’elliffe de’ lati
retu, e trafverfo,

Perche il rettangolo QFN ugua-

glia Ia quarta parte del reteangolo

QNG, aggiungendo nell’ iperbole,
¢ fottraendo nell ellifle quefto, o
quello al medefimo quadrato del fe-
midiametro trafverfo NC, avremo
il quadrato F C eguale alla fomma
nell’ iperbole , ed alla differenga
nell'elliffe del fuddetto quadrato N
C, e della quarta parte del retean-
golo QNG; e quadruplicando i
termini, fard il quadrato della dj.
ftanza de’fuochi H F eguale alla
fomma nell’ iperbole, o alla diffe-
renza nell elliffe, del quadraro QN,

ib. 2. €delrettangolo QN G, cioe egua-

prop
a *

le al rettangolo N QG; dunque H
F ¢ media fra il traiverfo Q N, e
la QG, fomma &’ ambo i latt nell

1per-
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iperbole, e differenza di effi nell’
elliffe ; il che ec.

Corollario .
L

Il quadrato della diftanza de’ fuo-
chiF, H fta al quadrato del fecon-
do affe I K (ovvero dimezzando i
lati, il quadrato CF al quadrato I
'C) come GQ, fomma nell* 1pe§'bole’
e differenza nell’ elliffe , de’ lati traf-
verfo, e retto, fta al lato retto N
G; perche moltiplicando in NQ,
fi averd il rettangolo NQG egua-
le al quadrato HF,ed il rettango-

lo GN Q eguale al quadrato IK. =

Propolizions XXXIV.

Sia I'iperbole, o U'clliffa
DN taglgta dal cono B D
¥ T, dalla cut cima T cen-

dotta una retta T A pal‘aye-
E 3 a

Fiogr.
6¢§.
¢ 66.
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la al diametro F B della ba-

fe del cono, convenga col

lato trafverfo QN della fe-

zione in A ; fara il rettan-

goloN A Q_al quadrato AT,
come il trafverfo QN al ret-
to NG. .

Perche effendo QN ad NG co-
me il rettangolo QCN al quadra-
to DC, cioe al rettangolo BCF,
‘vale a dire in ragione compofta di
QCaCF,edi NCaCB, delle
quali Ia prima & la fteffa, che di
QA ad AT, e la feconda la me-
defima, che di N A ad AT, la ra-
gione compofta di quefte, che &
quelladel rettangolo QAN al qua-
drato AT, fard eguale a quella del
trafverfo Q Nal retto N G; il cheec.

Corollarj.

L.
_ Circofcrivendo un  cerchio al
triangolo Q TN, fegato dalla T A
pro-

CONICHE. 103
prolungata in Hl, perche il rettan-
H AT uguaglia I'altro NA Q, fa-
ra HAT al quadrato AT, cioe H
Aad AT,come QN ad NG. .

II.

Componendo nell’ iperbole, e di-
videndo nell’elliffe fara HTaTA
come la fomma del trafverfo, e
del retto nell’iperbole, o come la
loro differenza nell’ elliffe al retto
NG. .

- HIL ;

EdHTad AH fara come lafom-

‘ma rifpettivamente , o la differenza
‘del trafverfo, e del retto al traf-
verfo QN. \ r
V.

E perche gquando il cono fofle
retto, farebbe il triangolo per I’ af-
fe TBF equicrure,e la T A paral-
lela ad FB farebbe gli angoli AT

N,QTH eguali,ovvero, congiun-

te HN, H(Q,egualt gl angoli H 5

QN,HNQ,¢d il punto H fareb-
be il vertice della porzione N H
Q, e pero il quadrato H Q eguale
al rettangolo THA; fard allora il

quadrato H Q al quadrato H A co-
. : E 4 me

Fucl.
lib. 1.
prop-

e

29.
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me H T ad A H, cioé come ref-
pettivimente la fomma,o la differen-
za del trafverfo, e del resto -al
wrafwerfo. T ,,
V.

Tirata fimlmente Q'E -parallela
al diamétro della bafe BF, fara !
intercetta NE (ciod la fonima del-
le terre NT, TQ -nell”iperbole,
e la differenza loro nell’ elliffe ) e-
guale alla diftanza de’ fuochi della
'“fcz'idi_ie’l; ‘effendo per fomiglian-
‘28 ‘8¢’ 'trighgoli Q' M A , E QN
“(come mioftrano ‘gl angoli AQH,
ATN, ovvero QEN eguali, e I’
angolo AH Q eguale a Q NE, per
effere nello fteflo fegmento , o
‘Pperche fiipplifce collo fteflo TN
. Q k fomma di ‘due tetti ) il -qua-

drato EN al quadrato del erafiver-
fo QN,come il quadrato 11'Q al
Quadrato H A, ciod come ‘la (om-
ma rifpettivamente, o la differen-
22 del trafverfo , e del retto al
‘trafverfo : nella qual ragione per la
Prop-33. & ancora il quadraro della
“diftanza de’ fuochi al quadrato del

traf-

CONICHE. 105

trafverfo, ¢ perd la detta EN u-

guaglia 1a diftanza de’fuochi.

Propofizione XXXV.

Nell’ iperbole, e nell’el-
liffle , tirata da qualunque
punto R una rangente, che
concorra con due diametri
conjugati Q N, A B n¢’ pun-
t1'G, M, fard il rettangolo
G R Megualealla quarta par.--
te della figara, che appartic-
ne al diametroCR ,chepal-
{a per lo contatto: ovvero
eguale al quadrato del femi-

“diametro {uo conjugato CH.

Tirifi ancora la tangente H K,
che convenga col femidiametro C
A in K, e {i ordinino HF, RE
al diametro AB, ed ‘HI, RO al
diametro N Q,ficcome A L al dia-

Figur.
66. e

67.

metro CH, ed A D-al diametroR .,
C. Per effere CH a CL come C,”,,ap'
KaCA,ocome ACacCF, fa- 75

E s ra

quefto,
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ra il triangolo HCF eguale al trian-
golo ACL, e perd ancorail trian-
golo H1CT pareggera il triangolo
ADG; per unafimil ragione eften-
do RCaCD come MCa CA,o0
come CA a CE, il triangolo AD
C uguaglia Yaltro RCE (che nell’
ellifie ha ¥ angolo C comune, e
nell’ iperbole lo ha confeguente al-
'altro in fupplemento di due ret-
ti) ovvero RC O, dunque il rrian-
golo HCI uguaglia RCO, ¢ fta
il triangolo GOR al triangolo R
CO come GO ad OC, o0 come C
E ad EM, o come il triangolo R
EC al triangolo R E M, dunque
fta GRO a CHI come CHI ad
RME,e {ono fimili; dunque 1 la-
t1 loro-pmologhi GR, CH, RM
fono proporziomli, e perd il ret-
tangolo GRM uguaglia il quadra-
to CH, ovvero la quarta parte
della figura, che al diametro R €
S appartiene; il che ec.

Hie e

Co-

GONICHE. 199

Corollar) .

L

Circonfcrivendo un cerchio a

- triangolo CM G, che refti fegato
“dal diametro CR in P, fara la P
R egunle alla metd del lavo retto

apparteinente al diamecro R G per-

‘chs il retrangolo CR P uguaglierd
il rettangolo MR G, cioe la quar-

_ta parte deHa figura, che & quan-
to il rettango'o del {emidiametro

CR nella mzed del fuo lato retro.

L.

Se il diametro CR, nella figu-
ra dell’ iperbole toccaffe il cerchio
CGM, coincidendo il punto P col
punto G, farebbe RP eguale ad
R C, onde P iperbole farebbe equi-
latera , avendo [2 metd del lato
retro eguale al femidiametro traf-

verfo.
4
E 6 Pro-

Figur.

168.6



Figur.

‘72 €

73 Va qualunque punto R del-

la fezione, contengono un
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Propofizione XXXVI.

Nell'iperbole, e nell ellif=
{fe I'inclinate da’ fuochi F,

rettangolo VR F eguale al-
la quarta:parte dclla figura,
che apparuene al diametro
RC, che pafla pel medefi-

‘mo punto K.

prop.

20. di

gueflo

Egucl.
l. 3.
8' zx.

_Si circofcriva al triangolo VR F
il cerchio V MF, che convenga col-
la rangente GR nel punto M, e
congungafi al centro. M C, ed al
fuoco MF;effendo gli an-ciFR G,
VRM eguali, e quefto ecuale ad
MFV, fard MFV eguale ad FR
G, e il rimanente MFG eguale al
rimanente MRF, onde i triangoli

FMG, FMR, che inoltre hanno-

I'angolo M copmune , faranno equian-

goli, e perd Parigolo RF M ugua-

glierd 1 angolo M GF, ovveroR
GV,

"C'ONTCHE. ‘toyg,

ed il quadraco MF -ugudgliéra il

rettangolo’ G M R ; onde ili panto
fard il vertice della porzione 'V M
F, ¢ la recta AC perpendicolare
all’affe N Q fard I’ afle fecondo co-
njugato al primo; dunque per la
Prop. antec. il rettangolo GR'M u-
guaglierd 1a quarta parte della “fi«
gura attenente al diametro RG.
Ed effendo I"angolo RV F : eguale
all’angolo GMF, e I’ angblo RE
M uguale ad RGV, fono i triane
goli VRG, MRF fimili, onde V-
R ad RG fta come MR ad RF e
perd il rettangolo V RF eguaglia
GR M ; dunque ancora VRF pa-
reggia la quarta parte della fig. at-
“tenente al diametro R Gjil che, ec.

Corollarj.

L

Quindifi ha che il femididmetro C
‘1 conjugato ad RC & medio pro-
porzionale”fra le diftanze de"fuo-
¢chi FR, VR dal punto R, edﬂ‘en-

Q



Figur.
70.¢
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do il rettangole, VR F égiale alla

~quarta parte della ggm , ciod’ al

quadrato CH.
, II.
VR fard ad R C, come la me-

14 del lato retto del diametro R G

ad RF, per effere il rettangolo V
RF eguale al prodotto del femi-
diametro R C nella rhetd del lato
retto, che fa la quarta parte della
figura. , |
HI. . A
Da’ termini ¢i qualunque diame-
tro RS inclinando ad un fuoco F
le rette RF, SF, quefte conter-

. Tanno il rettangolo RFS eguale al-
la quarta parte della figura appar-

Figar.

74 €

tenente allo fteffo diametro , perche
SF uguaglia VR, eflendo bafi de’
triangoli FCS, RCV, che intor-
no I"angolo € hanno i lati eguali,
€ per0 SFR uguaglia VRF.

Propofizione XXXVIL.
Nell'eHiiffe 12 fomma del

75- rettangalo VR F contenuto

dall’

CONICHE. 11
dall’ inclinate da’ fuochi a
qualunque punto R, ¢ del
quadrato del femidiametro
corrifpondente RC: e nell’
iperbole la loro differenza
¢ [empre uguale ad una me-
defima coftante quantitd, che
¢ la differenza della metadel
quadrato trafverfo Q_N, dal
quadrato della diftanza d’ un
tuoco dal centro V C,
Corol.

Perche nell’ elliffe Ta fomma dell’ [, ,°
inclinate da’ fuochi, e nell’ iperbole g2
la loro differenza fi & moftrata u- gyop,
guale al trafverfo @ N; dunque il 3 1. 42
quadrato VR, col quadrato R F, gweffo
aggiunto nell’ ellifle , e detratto nell’
iperbole il duplorettangolo VRF, gy
uguaglia il quadrato Q N ; ma il 73 p,
quadrato V R col quadrato R F 4 ¢p.
(dividendofi dalla RC per mezzo12.e13-
la bafe del triangolo VRF% ugua-
glia il duplo del quadrato CR,ed
il duplo V C; dunque due quadra-
ti CR, con due quadrati V C, ag-

giun-
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-giunto ngll’ ellifle, e detratto nell’
iperbole il duplo retrangolo VR F
_uguagliano il quadrate QN, e di-
mezzando i termini, fard il quadra-
to CR col quadrato. 'V C, aggiun-
to nell’ellifle, e tolto nell’ iperbo-
le il rettangolo V'RT, uguale al-
la mera_del quadrato QN, e leva-
tone dall’una, e dall’ altra parte. il
quadrat'o VC,fard il quadrato CR
colla giunta nell’elliflc, e col de-

falco pell’iperbole del retrangolo

VRE, eguale alla mery del qua-
drato QN, toltone il gquadrato V

‘quando.accader} nell*iperbole efle-
Te il rettangolo V R F maggiote
Hel quadrato C R, fard ancora il
':quad'rato V C maggiore della mety
‘del quadrato QN e I’ ecceflo del
Ppredetro fopra il fecondo ugua-
glierd I ecceflo ‘del terzo fopra il
‘quarto ; onde fempre le differenze.
5?!; lqualu({x;gue‘ liettzmgolo VRF, e
‘del quadrato R C fara Ii

una fteffa quantity. T egliad

Co-

'C, che & una quantita coftante per
gualﬂvogha punto R; il che ec. E.

C O‘N ICHE. i)
" Corollarj.
T‘I.

Effendofi il ‘quadraro del femi-

“diametro G'H conjugato ad RC di-
“moftrate ‘epuiale -al fettangolo VR
‘F, ¢ manifefto che nell’ elliffe Ia

fomma d¢’ due ‘quadrati HC, CR,
e nell’iperbole Ia differenza loro,

“fard fempre ‘Ta medefima , cioe egua-
{e alla fomma, o differenzade’ gua-
‘drati AC, CN.

1L :

E quadruplicando i termint, fa-
ri nell’ elliffe 1a fomma de’ quadta-
ti farti da-qualfivoglia coppia 'de’
diametri conjugati, eguale alla ‘{om-
ma -de” quadraci 'facri dagli affi;te
nell’ iperbole la differenza de’ qua-
drati di-due qualunque diametri co-
njugati, eguale alta differenza de’
quadrati degli'affi.

1L

Nell” iserbole equilatera, effendo
h fomma del recto, e del ‘trai{'yép—

o

?’rop;
36.4d:
queflo
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Propofizione XXXVIIL .

114 SEZIONI
fo dupla del trafverfo, e perd il
quadrato FV duplo del quadrato
QN per la prop: 33. e prefa dell’
uno, e dell’ altro termine la quarta
parte, il quadrato V C uguale alla

Fig.
Stefa pel fuoco I' la retta 76.8
RS, etirato il diametro TH 77-

meta del quadrato QN, far} fem-
pre il quadraro. di qualgnque femi-
diametro R C eguale al rettangolo
VRF, ovvero al quadraco del fe-
ravtiametro conjugato CH, effen-
do nulla la loro differenza. - . . -
o Ive

Nell’ elliffe 1a differenzadel rettan-
golo VR F daun altro rettangolo V
A F fimilmente contermyto da due in-
clinate da” medefimi fuochi ad un al-
. ropunto A, 2 uguale alla differenza
del quadrato del femidiametto A
Gdal quadrato di R C; e fimilmen-
te alla differenza de’ quadrati de’
femidiametri conjugati HC, QC.

V. o

- Ma nell’iperbole la fomma del
"qQuadrato CR, edel quadrato C A,
Ovvero delrettangolo VN F, ugua-
glia la fomma del quadrato CQ, e
del quadrato CH, ovvero del ret-
tangolo VR F, , |

Pro-

parallelo alla medefima, fara

uefto medio proporzionale
ral’afle NQ,eladetta R S.

Tirata la tangente R G, che con-
viene colla TH in G, rimanendo
C G eguale al femiafle CN, per ia
prop. 21. e condotta VD paralle-
la ad RS, fi congiunga R B , che
dalla T H rimarrd divifa per mez-
zo n E, ficcome FV ¢ divifa per
mezzo in C,onde RD fard una dell”
ordinate al diametro T H, e CE
fard media aritmetica tra le due F-
R, VD, ovvero FR, FS, giac-
ché quefta egualmente che Ja- VD
s inclina dal fuoco fopra I’afle, fa-
cendo gli angoli D V Q. S FN e~
guali, e perd la fomma dell’ eftre-
me, cioe la intera RS uguaglia il
dunto della mezzana CE; ma alere-
si TH & dupla di CH,e QNIdu-

pla
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pla di CG; dunque RS, HT, N
Q farannfio in continua proporzio-
ne, ficcome lIa CE, CH, CG fo-

no proporzionali , pel coroll. 13.
della prop. 12.

Coroltarj.
L

Sia MA il Iatorétto dttenénte al

“diametro MK, a cui @ ordinata Ia

SR, che ‘paffa pel fiioco; fara SR

ad M'A come MK allaffe NQ,

perche eflendo proporzionale SR,

puey EH: NQ, il rettangolo di S R,
ucl.

1.6 p. ed NQ pareggia il quadrato TH,

ciot la fig. AMK; ¢ perd come

" il diametro MK fta alP afle N Q,
cosi la retta SR, che paffa pel fuo-
co,ftaal lato retto M A del fuo dia-
‘metro.

14

IT.
Effendo il quadrato della femior-
Prop. dinaa OS al quadrato del femi-
6. 4 Giamerro H C come il retrangolo
274 K OM al quadrato MC, e per ef-
: fere

CON[CHE 11y
fere proporzionali RS, HT,NQ,
ficcome le loro metd, eflendo il
quadrato OS al quadrato HC, co-
me quefto al quadrato CN, fara il
rettangolo KOM al quadrato M C
come il quadrato HC al guadrato ”
CN, o come il rettangolo QFN 20. &
al quadrato fuddetto CN, gacfte

11L

E perd permurando, fono i ree-
tangoli KO M, QFN, come i qua-
drati CM, CN, ovvero in dupli-
cata ragione de’ diametri KM, QN.

IV.

Se per lo fteflo, o per ciafcapo Fig.
de’ fuochi F, V di una medefima 28. ¢
fezione faranno flefe pia rette R S, 29-
GE, faranno quefte come i quadra-
ti de’ diametri loro paralleli HT, p,.
LK, effendo quefti eguali rifpet-
tivamente 2’rettangoli di RS in N 38,
Q, edi GEin NQ.

R N

Pro-



Fig.
8o0. ¢
81,

Ceroll,
 § 3-
prop.

12, 4d:

quzfio
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[Propofizione XXXIX.,

Toccando R HTI iperbole,
o Pellifle RQ, fe dal con-
tatto R, e dal centro C fi
tireranno le perpendicolari
fopra la detta tangente, cio¢
R Pterminata dall’ ale N
e CM, conterranno efle per-
pendicolari un rettangolo e-
guale alla quarta parte della
figura, cio¢ al quadrato del

femiafle conjugato CA.

Perche tirando 1’ ordinate R Q,
R1I fopra ambi i diametri, effen-
do {imilii triangoli HCM, PR O,
farh PR ad RO, ovvero CI, come
CH a CM; dunque il rectangolo
di PR in CM uguaglia il rertango-
lo HCI, ciot il quadrato CA, che
¢ la quarta parte della figura; il
che, ec.

Pro-

 CONIGHE. 1y

Propaofizione XXXX.
Se da qualunque punto R di ’;’ft
una {ezione conica fi tirerafa
f{erpendiéolare alla tangente

G, che fia R P concorren-
te coll’afle NPinP,e quin-
di fopra il ramo FR inch- |
nato dal fuoco F al medefi-
o punto R, 1 tirila perpen-
dicolare PE, fari I’ intercet-

ta R E eguale alla metd del
lato retto dell’afle.

Nella parabola ¢id & troppo ma-
nifefto , perchd tirata I’ ordina-
ta RO, fara il triangolo RP O fi-
mile, ed ugnale a PRE, effendo Prop.
che tirata R S parallela all’ affe, g7y
I’ angolo F R P eguaglia I’ al- gu.pe
tro PR S, ciod I’alterno RP O; dun-
que RE uguaglia la fonnormale O
P, ciod la metd del lato retto pel

corollario 3. della prop. 12,
_ Ma



Fig.
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Ma nell’ elliffe, e nell iperbole

83. ¢ congiungafi all’altro- fuoco RS, ¢
¥4 42’ fuocht, e dal cenero tirinfi {opra

Prop.
se.di
gueflo

la tangente le perpendicolari S,
CM,FZ. Effendo gli angoli alter-
n ZFR, ERP uguali,i%rh il tri-
angolo P E R fimile al triangolo
FZR, ficcome ancora al trian-
golo SRH, per effere gli angoli
FRZ, SR H pguali, dunque fa-
t3 SH ad SR come ER ad RP,
ed il retrangolo S RE uguagliera S
H in RP, e fimilmente 2 ad I
R comz ER ad RP, e pertanto il
rettangolo di FZ in RP uguaglie-
r¥ il rettangolo FRE; dunque la
fomma, o Ja differenza de’ rettan-
goli SRE, FRE (cio¢ il rettan-
golo di RE nell’affe trafverfo NQ
che nell’ elliffe @ la fomma, e nell’
iperbole ¢ la differenza di F R, ed
S R) uguaglierd la fomma, o ladif-
ferenza de’retrangoli SH in R P,
ed FZ in RP; ma effendo nell’ el-
liffe ]a fomma di FZ, ed SH, ¢
nell’iperbole la loro differenza e-
guale al duplo di CM ( perche ti-
rata ¥ H concorrente con CMin'V,

per

fera |

.mente ne’ fuochi F, S, ene’

bQCZO?’IFQ;R E. 121
per pliere1S &, ¢ Ja;u%’qftm -
dupla d?C\{,'c F dﬁplz&é %rl
M) la-fomma,o diflerenza dei det-
si_rettapgoli & dupla di CM in R
P, ciog per 1a’ prop. 39. dupladel-
la-qarta pajed, della fig. ciod egua-
le al rettangolo dell’affe trafverfq
QN,nella merd del lata fétto § lun-
que: il retzangolo dell’ affe Q N in
RE ugrlsag}fa quelle del edefi-
mo QN nella metd del lato réc-
to, ¢ pero RE ¢ ugpale ad effa;
il cheec. 17T

woan
-,

e do
Ld

-
o

.
Propofizione XXXXI.
Poog .'P; P
CHEEOGON D £l 0
~t9 el OV P BT SORTRL Y -
. ast..li,-’éﬁ'iﬂ‘q & nell fpeiflo. e,
et‘ﬁtlfa‘ AT
44" ¢ffa Ia perpendicolare R
P dill punto del contatto, re.
‘afle. divifo armonica.

% i = P L 4
< 'Jh.!ééf)q?in

punti P, G del ;ﬂﬁcorfac}el-
S 2

a:la;tangente RG, e 3. °
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la dettaperpenditolare; e del

la cangente coll’afle. " '
Per la fimilitudine de’ criangoli
FRZ, RSH,fta FZ ad SH come
ZR ad RH; ma la prima’ raglone
ugaglia quella di FG a GS, Ia fe-
conda quella di FP a P§, dunque
fta FG a GS come FPaRS; e
Yerc‘) i ponti F, P, §,G dividono
'afle armonicamente; il che, ec.

CONICHE,
Sicche il quadrato della diftanza
d’un fuoco dal centro,ciotdi CS,
o di FC uguaglia il rettangolo PG

113

- G fateo dall’intercette fra il cen-

w0, ed 1. concorfi defl’affe colla
tangente, ¢ colla perpendicolare al-
Ia curva. o

IIL. o

Condotta I'ordinata RO, eﬂ'&- Corob.

P SR T do ancorail rettangolo. GC O egua- 13-.
Corollarj. = le al quadrato CN, fard il ‘quadra. 270,
CF al quadrato CN come CPaC 1% #
1. O onde la diftanza dal cenero € 1949
Le tre linee CP,CS, CG fono del concorfo P della perpendicola-" "
continuamente proporziomali, per- re, alla diftanza dal medefimo cen-
che effendo FPa PS come FG a tro del punto O,in cuibacte I’ or-
GS, fara componendo nell’ elliffe, dinata, & in uma coftante ragione
- e paragonando la d:fierenza de’.ter- duplicata di quella delle diftanza
» - mini-al confeguente nell iperbole, del fuoco, e del vertice della fe-
. FS,2d' SP come ‘la’ fomma, 'o'la zione dal centro. |
gy, Sifleretza &i G, ed SG ad SG, | N |
wcl. ¢ dimezzando gli antecedentifa . SR
i5co CS ol SP come GG a G5 cpar- Propofizione XXXXIL
rod del oonando” gli ' i alta diffe- . : y
Fenm Qe oo GS 4 CF, Nell’ iperbole la fomma F

/aprop renza . de’ termini, C S 4 CP, co-

. 8s. ¢
1I9- me CGaCGs.

o dell inclinate da’ fuochi ad u- 3.
1. Sic- F2 no
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no fteflo puntodella fezione,
ciod FR, SR, e nell’ellifle
la loro differenza, fta alladi-

ftanza de’ fuochi S, F,come

la CO, diftanza dell’ ordina-
ta R'O da] centro;alla CN
metd dell’ afle ctranfverfo

Q_N.

» - Sia la tangente RG, e ad effa

2o 4; i tirino parallele dal fuoco F , e dal
gueftoy centro Gile rette FH, CI. Effen-
# 2. dale inclinate .44’ fuechi egualmen-
- e anelinate fulla-tangente, o fulla
@'Eucl.parallela FH, farh FR eguale ad
RH, ¢ perd S H fari 'la fomma

nell’ iperbole, e la differenza nell’
elliffe delle inclinate da’ fuochi SR,

FR. Mafta SH ad FS come IR
aCG, ed ¢ IR eguale alla mera
34.de2 dell’alfe trafver(q { per effete egua-
pr & le alla CM condotta dal cen-
Euclid. tro. parallela ad SR fino alla tan-
gente RG, che uguaglia CN per

la prc{)? 21.) dunque la fomma, o

la “difterenza rifpettivamente dell’
mclinate da’ fuochi, fta alla’ diftan-

CONICHE. i
za di un fuoco dall’ altro comeCN a ¢, 0
CG, o come CO diftanza dal cen- | 3.
tro dell’ odinata , alla metd del pyp,

trafverfo CN; il che ec. 12 di
quefle
2o 4 Corollarya:ty 07 «
. . R \r“' v I
| y .. . I‘ LN

Quindi 12 differenza dell’ inclina-
te da’ fuochi ad uro .fteffo "punto
dell’ elliffe, ¢la fomma di effe ‘nell’
iperbole. & proporzionale:alla di-
ftanzp d¢€ll’ ordingta dal centra, ef-
fendo la: quarta . proporzionale do-
po CN’ ed SF coftanti, e ‘dppoh
diﬁénza;fu'c_lrdett’;'lc o.
¢ Onde ¢ facile inclindre: tali yette
da’ fuochi’a diverfi punti.della fe-
zione , le ctii differenze nell’ ellif-
o, ¢ 1¢ cui fomme -nell’@petbole
fieno in qualunque data ragione .

R

- F3 Pro-
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ftia come il quadrato QN
al quadratco BD.

Perche effendo la retta GE di-
vifa per mezzo in C, e non per
mezzo in Q, faranno i quadrati E Esel
0,0 G dupli de’quadrati GC,0 4 a.
C;'dunque uno fpazio, che ftia a° prop-

Propofizione XXXXIIL

Fig. Nel diametro B D conju-
87. ¢ g3to a QN fiano due punti

84.

G, E egualmente diftanti dal
centro C, e da qualunque
punto R dell’ elliffe, o dell’
ipetbele fi.ordini fopra jl fud-
detto diametro BD la RO,

dico che nelt’ elliffe I fom-

ma, ¢ nell’ iperbole la diffe-
tenza del quadrato O R da
uello fpazia,: il quale ftia a
ue ‘quadrati GO, EQ:¢co-
me il quadrato QN al du-
lo del quadrato BD, fard
cmpre una quantitd coftante,
clo¢ eguale refpettivamente
alla fomma, o differenza del
quadrato N C, e di quello
fpazio, che al quadrato {?G
13

quadratiEQ, O G come il quadra-
to QN al duplo del quadracoBD,
fard duplo di uno fpazio, che ftefle
a’quadrati GC, OC nella flefla
proporzione; ovvero eguale ad u-
no {pazio , che foffe a’detti quadri-
ti G C, CO come due quadraci
N Q al duplo del quadrato BD,
o come il quadrato N Q al folo qua.
drato BD, ma in tale ragione fta
appunto il rettangoloN K Q al qua-
drato. RK, ovvero O G; dunque
Jo: fpazio, -'c!?e-- fia'a’ quadraci EO,
O G, come il quadratoQN al -du-

“plo del quadraco BD, uguaglia il

rettangolo QKN con wle f{pazio,
che ftia al quadrato GC, come il

quadrato NQ al folo.quadratoB D.

E fe al quadraco ORfi aggiunge.

ranno nell'elliffe , o fi leveranno

nell’ iperbole gli fpazj fuddetri, a-
Fae vie-

9.
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Yremio, effere- il quadiasp R Q welf)
elliffe congiuntovir, .¢ . detrargoni
nell’ iperbole 1o ‘fpazio ;'éﬁfé“'.f{a“f’
quadrati GO, E (g, come il "(j‘ua-

.+ drato QN al duplo.del 'quadrato B

. D, eguale al quadrato €N, (che, 2
la fomma nell’ ellifle , e }a differen-

24 ghell’ ip erbore del. 'fetm"g‘)lq Q

KN, € del quadrato O R, ‘ovvero
CK) con tale fpazio, che ftia al
quadrato GC come il quadrato N
Q al quadratoBD; che & una quan-
A coftaijte ; dunque ec. -

:Cd'r‘dﬁarjv‘. |
.

" Facenddfi il quadrato C S al ‘qus-

drato CG, come il-quadrato - QN

‘al duplé del quadrato B D, congiun-
te le’ rette GS, ES, colle quali
concorra I'ordihata OR ne’ punti
I, H, & manifefto che i quadrati 1
O, HO ftararinio rifpertivamente?’
quadrati O G, O E nella fuddetta
proporzione ; e ‘perd nell elliffe Ia

| fom-~

CONICHE. a9
fomma de’ quadrati HO, 10, e del

quadratp : Q R, e -pell*iperbole la ’

differenza’ di quefto' da quelli, far
ra fempre la medefima quantitd,
ciot uguale rifpectivamente alla
fomma, o differenza del- quadrato
NC,e,del duplo del quadrato CS.
s, IL. .

Nel :cecchio, che ¢ un ellifle e-
quilatera, effendo i quadrati NQ,
B D eguali, fara la fomma del qua-
drato OR, e della meta de’ qua-
drati GO, EQ fempre eguale 2’
due quadrati CN, GG, ovvero al
folo quadrato GN; e per la ftefla
ragione nell’ iperbole equilatera la
differenza del quadrato R O dallame-
tade’ quadratiG O, E O, fara egua-
le alla differenza de’ quadrati GC,
CN. | |
| Sm |

uando il medefimo quadrato N
Q & duplo del fuo lato retto, nell®
elliffe la fomma, e nella iperbole Ta
differenza degli ftefli quadrati G O,
OE, e del quadrato OR, ugna-
glierd 1a fomma, o differenza del

~duplo quadrato di GC, e del qua-

draro CN. Fs E fe

Fig,
89.
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Iv. S
© Efe fh quel cafo i punti G,E fa-
ranno prefi ne’ termini - del diame-
tro B, D, allora nell’ iperbole la
differenza -del duplo quadrato di G
C, ovvero BC, dal quadraco CN,
fard nulla,e perd gli ftefli quadra-

-~ 11 GO, ovvero BO,e DO ovve-
- ro OE wguaglieranno il quadrato

&igur,
$2.

dell’ ordinata O R, non potendo dif-
ferire da eflo. :

 Propofizione XXXXIV

Se col lato retto NR u-
guale al trafverfo fi fara I’i-
perbole N M, che chiamafi
equilatera, e collo fteflo 1a-
to retto {opra il medefimo
afle i defcriverd la parabola
N B, tirando qualunqueretta
B D paraliela all’ afle, che

... CONICHE. 131
nel pupro D, ‘e tagli’ 1" ipet:
bole in M, e laparabalain B,
{atd 1o fpazioiperbolico ¢
NMD, ugualeal rettango-
1o del femidiametro trafverfo
CN nella curva parabolica

NB'i A I S T I TR 'SEEE I
". S1ordmi nelliperboleN M, 1a'M
K elaiA'B nella parabolaitoccatain
B8 dallaretta BG, cnifia perpendico-
Jare BPje'fi- cungiunga DN. Si &
~veduto nel corollario 3. della pro-
pofizione ‘ 12. che la funnormale A
P ,intercetra nell’ affe fra I’ ordina-
ta, e la pérpendicolare’ alla curva,
glia 12 meta del laro retwo, €
Perd eeguale alla NC,cheéla me-
11 del erafverfo ugualé al retto, ma
CD 2 eguale, ¢ parallela ad AB,
dunque fa perpendicolare B P ¢ e-
gualealla ND, e per effere il ret-
tangole QKN al qnadrate'K Mco~
me il erafverfo al retto, «c10¢ in ra-

gione 4’ egualitd, aggiunto ad am- |

%edue di comune ﬂmﬁuadmw NG, f‘f;'

% fa il quadrato GK,ovvero DM, ¢ °
: Fé6

ugua-

convengacolfecondo diame-

1o tirato per lo centro lC
ne
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ugualecalla. fomma de’ quadrati ugg
S ire G o N, bt ¥ qui
draco ' N'B'; ‘dahque 1) M anitord -
gaglia T B P} prendafi . mefla tan-
gente GB un punto I quanto fi vo-
ﬁlia proflimo al punto B, ¢ manife-
fto , che. la particella della tangente
B infinifdmente pitcola pud pren-
derfi per una parte della curva pa-
rabolicA BH ,da cui puo differire d’
una grandezza minore di’qualiinque
dara, e per lo punto I tirando Ia
linea HI1E parallela a BD, cui pa-
rimente fard infinitamente : proffima,
ne verrd il rettangalo ED M O, che
potrd prenderfi come ieguale allo
{pazio iperbolico EDMF, .da .cui
altresi pud differire per una quan-
tita minore di qualunque daca,
per la fomiglianza de’ triangoli 1B
H,ABP,{ard IB alla BH, ovvero
alla DE come BP,alla PA, ciod
come DM a CN, onde ili.rettan-
golo delle eftreme, ciod della par-
ticella I B nel {emidiametro traf-
verfo CN uguaglierd il rettangolo
d;\le mezzane ED, M D, che coin-
cide collo fpazio iperbolico Efl:)M

CONICHE. 133

F, il che fempre accadendo, & ma-
nifefto , chg il/rettangolo, delia ftef-
fa NC in tutte le particelle infini-
mente piccole della curva paraboli-
ca'NB uguaglia la fomma de’ret-
tangoli infinitamente piccoli circo-
fcritti allo fpazio iperbolico CNM
D, e perod il detro {pazio ¢ ugua-
le al rettangolo del femidiametro
trafverfo, e della curva parabolics;
il che ec. SETE

Corollario.

Si noti efferfi provato, che fa
retta D N uguaglia la retra DM;
onde nafce. un modo facilifimo da
deicrivere. Y iperbole equilatera in-
clinando dallo fiefio punte N fopra
la €D infinite rette NE, N
D, ed a quefte ponendo, uguali le
rette EF, D M parallele all’ affe
CN.

20 N

Pro-
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Rt R
Propofizione XXXXV. -

Se collo fteflo affe trafver.
fo NQ,, e col late retto N
G fi defcriva I’ iperbole NA
BK, e col retto NR-u-
guale a3 Q_N fia farta I iper-
bole equilatera NMK, prefa
una media proporzionale N
T fraidue retti Jati RN, N

G ,{ara lo {pazio NBK allo

fpazio NMK come NG ad

NT. T e
Siordini’ qUaIﬁ'vbglia alerda FA'H,

Hara A quadracoBK al rertangolo Q

KN, ciot al quadrato KM, che I’ u-
guaglia nell’ 'ige’rbole equilatera, co-
me il retto GN al trafverfo N Q,
0 pure allaltro rerto NR , ma ‘co-
me BN a NR cosi fa il quadrato
‘G Nal quadraro della media propor-
Zionale N'T, .dunque il quadraco B
K al quadrato M K fta come il qua-
dratoGN al quadrato NT'; onde la
fel-

| CONICHE. 135
fteffa linea BK alla linea MK fta
come GN ad N T': fimilmenve fi di-
moftrerd , che la linea AH alla Li-
nea FH fta nella ftefla proporzioe
ne della GN ad NT'; dunque tut-
te le linee ordinate nell’ iperbo-
le NBK a tutte le corrifpondenti
ordinate nell’ altraN MK iono fem-
pre nella fteffa ragione della GN
alla N'T,e perd anche lo {pazio di
qualfivoglia iperbole NB K allo {pa-
zio dell’ iperbole equilatera NM K
defcritta dallo fteflo afle trafverfo,
fta come il lato retto GN dellapri-
ma iperbole alla retta NT media
proporzionale fra il retto , ed il
trafverfo; il che ec. |

Propofizione XXXXVI.

Lo fpaziodella parabolaK 49
AC ¢ eguale a 2 del ciccon-
fcritto parallelogrammo 1H
CK. »

Si ordini la rettia DB al diame-
£70o
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- 1i ad FL nel
CH a tatte le linee BL del trili-

136 .S EZ:.O'N:L
tro. AE, e.congiunia AC, penlo
punto B fi giri EB L.paralle]a al
diametto A E e s’ intenda un. cilin-
dro defcritto dal parallelogrammo,
AECH, ed un cono.defcritto dal
trlangolo ACH nel rivolgerfi am-
bedue quefti {pazj d’ intorno Vafle
AH, fari il cerchio defcritto dal
raggio FL nel cilindro, al cerchio
defcritto dal raggio ML nel cono,
come il quadrato FL, o pure CH

al quadrato ML, cio¢ come il qua-
drato HA al uadrato AL,opure
-come il quadrato CEal quadrato
‘DB, la qual ragione & la medefi-

ma, che della retta E A alla retta
DA, o pure della retta F L alla
retta LB, e cido fempre fuccede
dovunque fia prefo il punto B,

dunque turti i cerchy del cilindro

AECH a tutti cerchi del cono C
AH fono come tutte le linee ugua-
parallelogrammo A E

neo parabolico ACH, ¢ perd il

‘detto parallelogrammo a quefto tri-

lineo fard come il cilindro al cono
‘infcritto, ciot in ragione tripla co-
me

CONICHE. 113y

mpdi 3] § x»e‘;m: copverfioneidi p,.1.

efuno parallelogr L.
allo fpazxo parabom - !:o.

ragione il,
mo AECE
ABCE ¢ in ‘ragione fefquialtera,
Ciod' come - 3.2 2. onde il déceo fpé-
%i0c ABOE fard: 3- Fdel ara‘IYeFQ&
grammo AECH, t tueta - paf"ia-
bota KA'C: farh \Ire y del paral-

'Iclogrammq K IHC 5 1[ che ec. ’A
Corallano .o

'._.‘..

Qumdx e chxaro,eﬂ'ere la para-
bola fefquiterza: dell’ ifcritte tri-
angolo KA C, cio? ftare ad eflo co-
me 4. a 3. impercioccht effendo Ia
parabela al parallelogrammo, come

4., & 6, ¢’ parallelogrammo al m-
angold I:Ume 6 a 3. ftara per
gualith [a parabola al tnanaolo co-

me4..a3.

Ptopoﬁz:onc XXXXVIL

Figur.
Girando la parabola &in- fﬁfﬁ

tor-



Fig,
§0.
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tomo al diametro A Ela co-
noide parabélica, che ne na-
§ce, ¢ la metd del cilindro de-
fcritto dal parallelogrammo

 HCE, d’intorna allo ftef-

0.afle AE rivoltato.

. Perch? il ceichio. dal raggieo DN
géhetaro nelcilindro al ¢erchio del
raggio ID B nato nella comoide fta co-
me il quadrato ND, o pure EC,al
qradraro B ), ¢id gomela linea EA
alla linea AD,opure come la CE,
cio¢ 12, N Dalla D G,dunque il ci-
lindro alld’conoide ‘fta come il pa-
rdllelogramimo E H'al triangoio E A
C, ciod in ragione duplicaca ; il che
eC. | o | -

AProp’o‘f,iZi one XXXXVIIF

I cerchio AP & eguale al
triangolo rettangolo C A B,
I'altezza di cui fia il raggio

"AC, elabafe AB uguagli

la circoriferenza: A P ‘come
CaEd f*’

fe difiefa fofle in una lines
ferta. o

Per qualfivoglia punto D prefo
nel raggio CA fi tiri nel triango-

1o 1a retta D E parallela alla bafe

AB, e nel cerchio la periferia DF
concentrica all’altra AP.;fara dun-
que AB alle DE come il raggio A
C, al raggio CD, o come la cir-
conferenza AP alla circonferenza D
F (effendo manifefto, che ficcome
i contorni de’ poligoni regolari fi-
mili di qualunque numerp di lati
fiano , ifcritti ne’ cerchi, fono, come
femidiametri di effi, per la fimi-
glianza, ed egual sumero de’ tri-
angoli fatti nell’ ano, e nell’ altro
poligono , co tirare iraggia ciafcun
angolo ; cosi lo fteflo vale ne’ con-
torani de’ cerchi medefimi, che f{o-
no poligoni d'infiniti lati) e <id
fempre accadera, e per eflere A
B uguale alla circonferenza A P
{ara D E wuguale all2 circonferen~
za DF, ficchd tucte le rette DE
parallele alla bafe del triangole
C B A uguaglieranno tutte le corrif-
pon-
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pondenti circonferenze concentriche
tirate per gli medefimi punti dentro
il cerchio A P; e pero il cerchio
medéfimo ‘A P uguaglieri il detto
triangoloC AB; il 'che ec.

.. Corollario.

Quindi 2 chiaro effere il cerchio
aguate ‘al rectangolo del raggio nel-
la métd’ della’ circonferenzd, o pu-
re al rettangolo della med del rag-
gio in tutra h circonferenza; €
perche, fecondo Archimede il dis-
metrv allacirconferenza fta come 7.
a 22. 4 un di preffo, anche il rag-
gio alla mezza circonferenza averd
Ia fteffa proporzioné; ficche divifo
il raggio in ferte parti, la mezza
circonferenza fard 22. ¢ il prodot-
to di quefta in quella fard 154, 1
dove il prodotto del raggio in fe
medefimo f{ard 49. onde il cerchio
al ‘quadrato del raggio, ftarh come
154- 2 49.0 pure come 22.a 7.

Pro.

CONICHE.
Propofizione XXXXIX.

Girando il cerchio intor-
no al {uo diametro, la sfera,
che ne nafce, ¢ eguale al co-
no,che ha per altezza lo ftef-
fo raggio AC, e per baleun

cerchio uguale alla {uperficie

sferica, che la circonda.

Fig.
ifiefn

" Per qualfivoglia. punto D prefo |

nel rriegeﬁmo raiggio C A, ¢’ inten-
da piffare nel cono un'piano paral-
lelo alla bafe, che faccia il cerchio
DE,enella sfera paffare una fuper-
ficie sferica D F concentrica alla
prima. E’ manifefto ‘effere il cer-
chio A B al cerchio DE,come il
quadrato A C al quadrato DC, o
come la fuperficie sferica AP alla

fuperficie sterica DF, eflendo figure Ewel.
fimili, ma il primo cerchio AB i / 6.
fupponeva uguale alla {uperficie Prop-
sferica AB, dunque anco I’ altro 32*

cerchip DE uguaglia la fupeéx‘ff?cic
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DF, e cosi fempre; laonde tutti i
cerchj del cono uguagliano tutte
le fuperficie sferiche inclufe mella
sfera, cio¢ il cono medefimo ugua-
glia la fuddetta sfera, ec.

Corbllario "

Perch® fecondo Archimede 13

fuperficie sferica & quadrupla del

Buel. cerchio maffimo, da cui vien gene-
& 3. raca la sfera, e {econdo Euclide il

::?p. cono & < del cilindro, che avefle

.. la medefima bafe, ed altezza, ne

fegue, che la fuperficie di quattro
cerchi maflimi moltiplicata per

£ del raggio da T folidid delig

sfera; e perche il cilindro, che a-
veffe per bafe lo fteflo cerchio maf-

fimo della sfera, e per altezza il -

diametro della fteffa, farebbe al ci-

lindro fopra determinato, che ha
per bafe il quadruplo del cerchio

maflimo, e per altezza -’; del rag-

gio ciod 2 del diametro, in ra.
gon

. : LR 143
gion ‘compoita ~ dell’ "altezza all* o}

tezza, ¢cio® di 6.2 r.edella bafe al.
la bafe, ciod di 1. 2'4. le qualidug
ragioni compongono la ragione fe-
fquialtera di 6. a 4. ovvero di 3.
2. ne fegue ,che il cilindro circon-
fcritto alla sfera fta al cilindro, che
uguaglia la sfera, cioéalla sferame-
defima infcritta, in ragione fefquial-
tera, cioe di 3.3 2.
P

NI Propo{iziéne L. 74

L’ellife NEQ_ fla al cer-
chio . defcritto {opra I afle
maggiore N Q., come l'alle
mifore al maggiote.

.S ordini dal centro C la retta C
E, che fega il circolo in B, ¢ da
qualfivoglia punto K, la reca KM,
'ghe fega il cerchio .in D fara il
quadrato CE ol quadrato KM, co-
me il retrangolo QCN al regtan-

L go-

Figar,

5"
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Eucl golo Q KN, ciod conie ak. quadsa<:
. 6. t6 CBal quadrato KD, e pero qual-
eoroll. fivoglia linea K M nell’. elliffe al-
p-13. Ia-dinea KD nel circolo fari come
CE alla CB,ovvero alla CN, cioe
come I’affe minore al :maggiares
dunque tutta P’ ellifle. a tutro il cer-
chio. & ‘nella detta: .proporziong ;

il che ec. IR

Propofizione LL

Fiew.  Girando b ellifle d’ intor-
i#eJ* 1o al proprio afle, la sferoi-
de, che fi defcrive, fta alla
sfera’ del medefimo affé, co-
me il quadrago dell*altro 4~
fe CE al quadrato d¢l rag|
della sfera CB. “ %

Imperocche effendofi veduto;ef-

sati .

fere il quadrato K M al ‘quadrato

CE, come il quadrato KD al qué-

Eucl. drato CB, anche i:cerchi defcritet

& 12, da quefti raggi faranno proporZ-

#- 3. nali; onde fempre il cerchio tiiﬁo
nel-
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nella sferoide dalla linea K M al
cerchio nato nella <fera dalla linea
K D, farh come il cerchio CE al cer-
chio CB, o pure ficcome il quadrato
dell’afle CE al quadrato dell’ affe
CN, ficch? la sferoidealla sfera f{a-

ra nella proporzione fuddetta; il
che ec.

Corollario.

Si raccoglie, che anche il cilin-
dro circolcritto alla sferoide NEQ
¢ fefquialtero della sferoide, come il
cilindro circofcritto alla sfera NB
Q¢ fefquialtero della medefima ; im-
perocche quefti cilindri, effendo u-
gualmente alti, {fono come le bafi,
ciot come il.cerchioc CE al cerchio
CB,o pure come la sferoide alla
sfera,, onde permutando il cilindro
circofcricto alla sferoide, fla alla

- sferoide , come 1’ altro circofcritto

alla sfera, fla alla sfera.

G Pro-
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Propbﬁzione LIL

Mifura di varj folid
iperbolici. -

Primieramente fia 1"iperbole H
BF, la quale co’ {fuoi aintoti AT,
A G fi rivolga intorno al diametro
ABE, farh il folido prodotto dallo
fpazio afintotico CBHI uguale al

CONICHE. 147
& come una coppa di bicchiere iper-
bolico, pareggeri il cilindro fatto
dal rectangolo CBEK, il quale ha
la ftefla bafe BC, e la medefima al-
tezza con lacoppa fuddetra. Secon-
dariamente la conoide iperbolica
nata dall*iperbole HBE uguaglia I’
anello nato dal triangolo TCK rivol-
tato intorno lo fteflo affe B E.Per-.
ché quella colla coppa fuddetta na-
ta dallo fpazio CBHI, e quefto
coll’ uguale cilindro nato dal ret-
tangolo CBEK compifcono lo ftel-
fo tronco di cono fatto dal trape-

zio ICBE. - Fig.
Rivolgendo lo fpazio afintotico 53°
ABCDintorno il fecondo affe AF,
ne nafce un® altra coppa iperbolica
;gfla'?; ﬁ cilindro nato dal rettan-
o FE parimente girato in-
torno ad AF ,P:he ha la ;gnedeﬁma c’;’,’,”
bafe colla coppa medefima, e la’po°
. rop.
fteffa altezza ; perch® fi ¢ di- ,4°n
moftrato effere il rettangolo HDC quefte
ciod la differenza de’ quadrati FC,
FD,uguale al quadrato del femi-
diametro B A, cio¢ della EF, che
perd ancora la ciambella della lar-

ghez-

cilindro nato dal rettangolo CBEK

nel rivolgerfi intorno lo fteflo affe

Prop. BE . Effendofi dimoftrato di fopra,
25. di che il rettangolo IH G, ciot la dif-
queflo ferenza de’ quadrati IE, HE ugua-
glia fempre il quadrato B C, ovvero

EK; onde ancora la differenza de’
cerchj defcritti da’ raggi 1E, HE,

-ciod 1a ciambella circolare fatta dal-

1" intervallo TH nel rivolgerfi intor-

no I’afle BE, fard uguale al cer-

chio, che fi defcrive nel cilindro

dal raggio EK, e per tanto il {oli-

do fatto dallo fpazio CBHI, che

¢ ¢o- G2
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ghezza D C, per cui il cerchio FG
differifce dal cerchio D F, uguaglie-
ra il cerchio del raggio FE; onde
fempre la fezione armillare della
fuddetta coppa uguaglierd la fezio-
ne circolare del cilindro, che perd
ambedue i folidi fono tra di loro
uguali .

L’ anello iperbolico, nato dal rav-

~ éftefla. volgerfi del trilineo BEC intorno

A F, uguaglia il cono nato dal trian-
golo ADF intorno la medefima A
F. Perche quello col cilindro nato
dal rettangolo ABEF , e quefto

coll’ ugual coppa iperbolica nata

dallo fpazio ABCD compifconoun
tronco di cilindroide iperbolica na-
ta dallo {pazio ABCF rivoltato in-
torno la medefima AF. |

Finalmente fi dimoftra il piw ftn-
" pendo teorema, che abbia fin’ ora
-~ {coperto la geomerria , ciod I’ ugua-
* litd d'un folido iperbolico infinito
con un cilindro totalmente lumita-
to, {econdo la nobile, ¢ maravi-

Fig. sliofa invenzione del gran Torricel-
§6- [i; imperacche fia I’ iperbole equi-

latera GD, i di cui afintoti EA,B
A po-
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A pofti fono ad angoli retti, ed- in-
ferittovi il rettangolo EDGA ¢
intenda rivolgerfi tutto lo fpazioa-
fintotico EDCKB A infinitamente
lungo verfo K d’intarno I afintoto
A B, dico tutto quefto folido eflere
il doppio del cilindro nato dal ret-
tangolo DE A G, e che confeguen-
temente il folido infinitamente lun-
go nato dal f{olo fpazio DCKBG 2
uguale al cilindro fuddetto nato dal
rettangolo DEA G, che ferve come
di piediftallo al medefimo folido
infinito . Si tiri. il diametro del
rettangolo E G, e tirifi qualfivoglia
retta CI parallela all’afintoto A B,
fegherd quefta la retta DGinF,e
la retta EG in H,e tirata CB pa-
rallela all’altro afintoto E A, & ma-
nifefto per le cofe dimoftrate, che
fta CI alla DE,come EA ad A1,
o pure come la circonferenza def-
critta dal raggio AE a quella, che
fi defcrive dal raggio AI, e perd
il rettangolo fatto dall’altezza C I
nella circonferenza defcritea - dal
raggio AT (cioe la fuperficie cilirs.
drica defcritta dentro il folido i-
per-

Corol.
2.della
Pyop.

27. di
gueflo
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perbolico infinito dalla retra G Iri-
voltara intorno I"afintotro BA) u-
guaglierd il retrangolo, che ha per
altezza la DE,e per bafe la circon-
ferenza defcritra dal raggio EA
( che farebbe la fuperficie cilindriea
deferitta dalla retta D E nello ftef-
fo rivolgimento) onde la fuperfi-
cie eilindrica defcritta dalla linea
CI, a quella defcritta dalla linea I
¥ ftard come la fuperficie cilindrica
nata dalla linea DE alla fuperficie
nata dalla medefima FI, cioe come
Ia linea EA alla IA, o pure come
CIa DE, oalla FI: e perche fi¢
veduto effere CI 2 DE, o pure al-
la F1,come E4 ad Al,opure D
G a GF ovvero DE ad FH, cio®
FI ad FH, fard ancorala {uperficie
cilindiica nata dalla linea CI nel

folido iperbolico verfo la fuperficie
* cilindrica nata dalla lineaF I, e rac-
chiufa dentro il cilindro prodotto
dal rettangolo ) EA G,come la ret-
ta FI del rettangolo alla retaFH
nel triangolo D GE racchiufa, e cid
fempre fuccederd in quefto modo,
adunque tatte le fuperficie cil'u;ldrx-

che

CONICHE., 1451
che componenti il {olido iperbolico,
a turte le fuperficie cilindriche ,che
coftitui{cono il fuddetto cilindro,
DEAG ftanno come tutte le linee
del rettangolo D E A G a tutte le
linee del triangolo D GE, cio¢ in
proporzione  dupla, dunque il foli-
do iperbolico infinitamente lungo, -
nato dallo fpazio EDCKBA 2
duplo del cilindro generato dal ret-
tangolo D E A G; e dividendo, il
folido nato dallo fpazio DCKBG
uguaglia il cilindro {uddetto, che
quafi piediftallo gli refta fortopofto;
il che fi doveva dimoftrare.

IL FINE.

AP.
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